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^ie jweiten unb britten 9>oten)en breijiffttgei: Ballen ftnb 
faji in attett ©ammluttgett mot^cmatifi^cr SSafetn mtf)alUn, jene 
bet t)ierj!ffti9ert Saldiert })(it juctft f>. ©ulbin in feinem 
SBetfe: De centro gravitatis Viennae 1635 be!annt gemalt/ 
aus welken fie nur nod^) mit rttuen geilem in baS mat^tmas 
tif6)t fieyifott* itipiiQ 1742, beflfen »g)erauggabe SSotf juge^: 
fdjrieben mirb, flbergangen ftnb: eine forteffe Ausgabe ber £lua:? 
brat:: unb Äubifga^len aller natfirli^en Sagten biS 10000 ift in 
bem SSerf e : Manuel d^Architectore, oa principies des Opera- 
tions primitives de cet art^ Par S^guin ain^. Paris 178.6 
enthalten. ®ue jlereotppirte ÄuSgabe ber £luabratja]f)ten biS 
27000 unb ber Äubifja^len bis 24000 würbe im Säfytt 1839 
bei ber S* X SBart^'f^en S5u(l)^anblung in Seipjig vom D. ®. 
Ä. Sa^n beforgt, in wüä)^t anö) bie Sütabrat^: unb Äubifmurjeln 
aller Sagten biS 2ö'ö00, anfangs in 4 unb t)on ber 3a^l 10010 
an, in d 2)eiimal{}ellen t)or!ommen* 

Belonnt ifl ber ®ebrau4) biefer Safein bei Stl^bung ber 
äa^Ien ju ^Siftt^n 9)otenien unb bei IBefHmmung ber £luabrat$ 
unb JKubtf murmeln auS grof en 3a^len : man fann fte aber burd^ 
eine ^filfStofel, Welche bie !Bielfad[)en ber £ubol|)][)^fi^en 3a^l 7t 
unb i^reS rejiprofen ffiettf^eS ^-i att^dlt, auf aSe Aufgaben in 



— IV — 

Xnwenbung btiitgen, bei welker bie Stefttfifatton nnb fluabratut 
befi .Steifes, bie .Somplanation unb bie Kubatur ber StuQtl unt> 
be« @p^5toibe8 inS «Rittet tritt. Xttein bie »id^tigjle Änmen^r 
bung biefer Zafeln ffnbet erjl in ber unbejlimmten 7inah)til dnen 
$(a^: bie 2CufI5fung ber unbeftimmten ®Ui6)mQtn beS imiten 
unb britten ®rabe§, Idfit ftd^ mit «^ülfe berfetben ganj einfad^ ^et::: 
leiten, unb eine unmittelbare golge biefeS SBerfaljrenS ijl bie rein 
praftifi^e Söfung ber ber filmten Aufgabe t)on ber Serffißung 
grof er 3a^(en in i^re ^aftoren, auf meldte bereits bie gröpten 
SRdt^ematifer ein guter, Cambtrt, iagrange, Segenbre 
unb ®auf ifjren ©d^arffinn üerwenbet ^aben, unb gerabe t)ier 
leijien bie SEafeln ber £luabrat^ unb Äubifja^len bie erfpriepU(l()jiett 
Dienjle. 

3^ |>abe in ben ©i|ungen ber mat^ematifd(>en Älaffe ber f* 
bS^m^ ®efeaf(^aft , ber SBiffenfd^aften am 2i. SRarj unb axtt 22. 
April 1841 über biefe von mir erfunbene SRet^obe ein«n.2Cuffa| 
getefeh, xotlä)^x unter ben ßrlfiuterungen am 6nbe beS SSerfeS im 
TfuSjuge erfd[>eint. SÄitteljl biefer 3Cu§fd[)liefung8met^^be 
noirb ber'gröfte SS^eit ber £iuabratja^len, beren 6umme ober Un*. 
terfd)ieb eine vorgelegte ßal^l nid)t geben fann, ol^jnealleSled^)« 
nung nur mit S3et^ä(fe einiger wenigen Safein vom mafigen Um:: 
fange fogleid^ .entfernt , fo bap ftd) ^ieburd^ bie 2Cnjaf>l ber ju 
präfenben £luabratja^len auf i^ren ^unbertflen, ja fogar auf i^ren 
töufenbfieu 5lt)cil rebujirt. Um bie SJorjuge biefer SRetfjobe t)or 
onberen bißf^ec befannt geworbenen in ba§ gehörige ii6)t ju fiel- 
leit, Ijabe id) itjre a5raud)barfeit aud) an fold[)en SSeifpielen gwie* 
fen, meldje von anbern SRat^ematifem gemd^lt, aber auf einem 
n^eitlaufigetcn 2Bege gelöfet mürben. 

Sirb nun bur(^ ^k t)prbenannte Ääfgabe ber ©ebraud^ ber 
SKafetn fär iöuabrat* unb Äubif jaulen mannigfaltig erweitert ; fo i^ 
boc^ faum ä« jmeifeln, baf noä) anbermeitige Änwenbungen ber«. 
felben im @d()ope ber 3ufunft t)erborgen. liegen, beren ICufbetfung 
urtferen 9la(jf)fo^men an^eim fällt: meil benn boä) eine SBa^r^eit 
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befb iftM in Xnmeobimg fommt, je etn^r fte ift/ tml» je tiN 
niger fle an bte etfien (Btfinbe ber ma%matif<i^n Orf etititiit^e fk^ 
anfi(!(^t; nun btoiui^t man abet bte Skmente bet XTit^tneCff 
rnc^t 3tt ^rfc^reiten, um t)on ber Sntfle^ng^ Sifd^af en^fit iwb 
leidsten 3Cntt>enbbar!eit^ biefer 2&t Qaf^m einen ttaten Se^ ^ 
erl^ten, unb man »erfd^ft f!^ beim tt)etteten @(taMitm bet Sto» 
t^emottf lei^ bie Ueberjeugung, baf n)o^ tHfle Sfttä^nw^opt» 
rattonen, mtttelfl tt)ek^er bet ttebergang t)0tt bep S^eorie snt 9>ia^ 
)ng, ober t)on ber remen Sirfenntnt^ otteS ^efbaren ju beffen Vtt^ 
koenbtmg auf bie monnigfad^^en %äUt unb 3tt>e<fe be& börgcrlid^en 
SebenS et^d)U\)t, auf £iuabr(^t^ unb Stubilifii\)ien , a(a t^re Ste^ 
m e n t ^ aurädgefüi^rt werben f önnen. Bo^Iret^ S3e(ege biefet S<f 
l^auptttttg n)trb man in ben mit gropen ßa})lm auSgefü^tM 9t«^ 
nungen am @nbe biefe^ SBerfeS »orftnben, itntet benen i^ }um 
frommen ber 9>][)9fi!er unb (Geologen baS Stefuttat eintr 
berfelben })kt ][)eworju^eben mir erlaube. 

Sin SRittel a\x6 ber mt gropen .Sofien in $ran(reid)/ £)^p 
inbien unb iDflpreupen t)on ben' grdpten ®eometerit unferer äieit 
auSgefüi^rten ®rabmef|ungen , liefert f&v ben »^albmejfer beS TUn 
quatord unferer @rbe 336SS80, unb fgr bie ^(be urbare 5$6i0O9 
Sßiener Klafter, bered)net man ^ttnaö) bie Sber^iS^e unb ben Sias 
biünl^att ber n^liö) ald fugeifgrmig unb bann atö ^|)droib{f(| 
angenommenen @e{ialt beS SrbbaUeS, fo jeigt ftd^ bie £}berfUi(i^ 

ber fugelformigen Grbe 141 585681 548478 95^ XL M. . 
„ fp^oroibifc^n „ 141 744527 858955 ,, 

mitlitt iji biefe um 158845 815477 ». i£l. Ä. • 

ober um 9928 £iuabratmei(en gr^per aldjene; femer ergibt fSi^ 
ber .Subifini^tt ber fugetf5rmigen Crrbe, n>e»ii mcm bea^id^ndn« 
^U eines SReribianed mit ^/s beS (Srbbur4>me(ferS xmlüßiift glet^ 
158 41?376 463269 185792SB.ÄuKÄ 
unb jener ber fp^toibu * 

fci)en erbe 158 683568 389780 192688 r, 

olfo ifl ^abermals bie 

testete um 266191 926461 006891 \, 
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o^t um 41,59249 iftubtttneOen ffO^ al& et^t^ fnebei ifi (Um 
De» 2N^dtt b^ t>liUn äSerdjügef bte boc^ fämmttU^ auS beut 
®(^e ber (Srbe mtt ber Bett em))0rgefittgen fmb^ nid^t in Vtifd^log 
gdka^^t ^v«a8 tift {td^ fid[)Uef en, bop bie ttrfptr&td^d^ fttgeU 
fSrmige 9rbe btirdf) eine wdf^renb meisteren äal^rtoufenben fort^^ 
gefe|tt SRototion fon>o|>I an ber fiberpd^e als oud^ an intern 
^btCinf)a(te zugenommen ^ahe , unb bap ba^er , wenn xnc(Xt mit 
KafiUct annimmt, bof fui^ i^e IKaffe nid^t ge^bert ^be, i^ 
©i^tigleit in einer fbrtwäi^wnben Abnahme begrif en fei* *) 

VUhexie^t wn bem Sinken, xotl^m eine weiter audgefSi^tte 
^fel bet £lttabrat« unb j&ubüja^len bei Sted^nungen mft gtopen 
Sol^l* leijlen bilrfte j* SB* bei ber 8ei(f)tig!eit, mit ber man mit 
^SÜ^ Mefir tafeln fogar gel^njiffrige Sal^len in wenigen lÖKnuten, 
jur jweiten ober britten |>oten5 ^u ergeben oermag, baf man über 
bie Stenge ber in fo furjer 3eit rid[)tig bejKmmten Siffem un^ 
xoiüUi)xlx6) erjiaunt, ^abe i^ mi^ no6) im Sa^re 1817, ba 
i(!^^ie ^ty^^il unb bie Äflronomie ju ®ra^ in ©teiermarf lehrte, 
et^d^loffen, XKafeln biefer Art in einem größeren Umfange, aW 
e« hxSi^t gef^e^en ijl unb na^ einer neuen !Ket^obe ju bere^^ 
ntn, bamit man^ tok Lambert fagt, „ein fär attemat fSr atte 
%S&e bered^et ftnbet, xtxi^ man ffinftig fßr jeben »orfommenben 
%aU bereitet ju l)aUn wunfd^t/' ©eit tttoa 30 Sauren befti^e 
i(^ biefe erweiterten ^fetn im S>tanuffri})te, unb iä) f)atU wd^renb 
biefetf geraumen Seit fo mand^e @e(egen][^it i^re Stid^tigfeit fowo^I 
in einzelnen Sle^nungen, t)orjögltdf) aber bei i^rer S^ergleid^ung 
mit ben oben erwafjnten ga^n'fd^en 5£afelri, ju ^jräfen : allein bie 
SSictratUofl^ng gu i^rer Betanntm^ung \>wä) ben S)rud!, ergibt ftd^ 
er<l)e|t, bei beir bewrfle^enben erften fönf^unbertjä^rigen 
Jubelfeier ber ^ränbung unb be& S9e{ianbe& unferer ^od)f(!i)ule, 

*) 5Dicfc JDicJtiöfcit betragt au «nfanßc M (auf. ^a^tl^uttbertö 0,908325, wenn man 
bie urf^rfin0[tc|e ^ic^tigleit bet dxbt )ut (Stn^eit annimmt. Stürben hU ®rabmef- 
(fingen in fDlgnU^en Sfa^t^unberten, fr tbcit c« m5g«(^ ijl, an hm nämlichen ©teüen 
bet CftbW^c »ieber^olt; fo liege flc^ ^iemadj ha^ ®efei ber Qrtnome bet JDicJtig« 
ttit, unb fomit aud^ ba^ ^Itet bet (Stbe bejtimmem 
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wdt biefe, ol8 SRutt^r fo t>ielci: ttnit)erfttdten be8 3«n=- urtb Äug* 
tan^a, fein f(i)icf (i^ered 2Cngebtnbe ermatten fann^ aU eben' 
ein lange üotbereiteteS^ unb feiner Slatur nad), tief burd)« 
badete 8 titetarifd[)e8 ?>robuft, t0eid)e8 fonft bei unfern berma:^ 
figen Seife unb ©etbüer^dltmjfen »o^t nie im ©rutf erfc^ienen 
tt)5re, ungeachtet bie Schrift beS SJJanufnriptS burd) bie ^Snge ber 
2tit ju erbtei^en, unb fieUenmeife unleferlici^ ja n^erben anfing^ 

2)erDru<f beS SBerfeS begann im ^bruor 1846,. unb nal^ 

mit wenigen Unterbre4)ungen im 3uni 1847 jeinenber jeber 

©rudfbogen »urbe erftlic^ in ber J>rutferei,, fobann' txm mir gu 

«^fe mit bem Stanufcript t>ergU(^n/ m britteS Wtal aber üer^ 

mittetfl eines ber «^ülfStafel ®« 404 äl^nlid^en. 9le^nung8aippara' 

teö^ ben icfy mir jii biefem önbe felbjl erba4)te, recl)n<nfe geprüft t 

eine merte SS^ergleic^ung vontU mtliä) ncsä) t>oaenbetem 2CbbrucEe 

bur<i^ ben %^örer ber »aufunjl an bem Diepgen fed()nifd)en Snftiar 

tirte^^ertn 3^0-^ ann SBieffufer vorgenommen, unb obglei<i^ bie 

Ba\)i bar, @eite 402 ongege&enen S)rutife^er Ui biefem fafl an^ 

bert^atb SJtiltioneni Sijfern entt^oltenben SBerfe, nur atö 

f)ö(i)ii ünbebeutenb betrautet werben fimn, benn e8 !ommt auf je 

10000 Siffem etwa ein ^rutffe^ler t>or} fb ^be id^ awö Ui):: 

tung fSr bie gefer, benen biefeö SBer! in bie .^dnbe fommen? 

bfirfte @orge getragen,, bap bie Sle^rja^I ber fo bemerf ten gebier, 

bewr no^ bie ®]cem))(are in ben S3u4)t)anbel gelangen, von eini^ 

gen Stubierenben ixt meiner ®egenwari mit richtigen ^teUen« 

fiborbetEt würben« 

Dtag imöftobet 1847. 
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3.Ungerabe3ai)len, melc|e 5ie JDiferen) ^ntittSMMt^ linbi 


K [x y 1 N |x 


7 


N 1 X y 


1 N|x y| N 


^ I 


N 


X y 


8713 


8 93 


9629 


5 


98 


7 


2 1 


1727 


12 1 


4563 


24 21 


7999 


20 1 


737 


41 84 


649 


57 


80 


19 


3 2 


1801 


25 24 


4625 


20 15 


8071 


23 16 


741 


50 79 


661 


69 


70 


37 


4 3 


1899 


16 18 


4681 


40 89 


8261 


21 10 


758 


17 92 


677 


29 


94 


61 


5 4 


1951 


26 25 


4694 


17 6 


8269 


58 52 


761 


56 75 


689 


35 


92 


63 


4 1 


1981 


13 6 


4849 


17 4 


8815 


26 21 


8821 


80 89 


697 


56 


81 


91 


6 5 


2015 


14 9 


4905 


17 2 


8879 


32 29 


887 


1 94 


9721 


64 


75 


117 


5 2 


2107 


27 26 


4921 


41 40 


8461 


28 i8 


849 


65 68 


738 


18 


97 


127 


7 6 


2133 


18 4 


4977 


25 22 


8567 


54 58 


861 


5 94 


749 


55 


82 


169 


8 7 


2169 


17 14 


5101 


18 9 


8749 


21 8 


898 


58 78 


769 


45 


88 


189 


6 3 


2189 


13 2 


5181 


19 42 


8911 


(55 54 
124 17 


8929 


60 78 


781 


41 


90 


215 


9 8 


2269 


28 27 


5165 


21 16 




938 


47 82 


9817 


4 


99 


271 


10 9 


2375 


15 10 


5167 


42 41 


8987 


a»80 


941 


29 90 


829 


15 


98 


279 


7 4 


2401 


14 7 


5409 


26 23 


9085 


27 22 


»69 


35 88 


883 


37 


92 


331 


11 10 


2437 


29 28 


5419 


43 42 


9045 


21 6 


9001 


51 80 


857 


44 


89 


385 


7 2 


2457 


18 15 


5489 


18 7 


9197 


21 4 


018 


38 87 


9901 


10 


99 


387 


8 5 


2611 


80 29 


5677 


44 43 


9t41 


5« 55 


029 


2 95 


929 


52 


85 


397 


12 11 


2619 


14 5 


5707 


18 5 


9853 


81 2 


041 


4 95 


941 


70 


71 


469 


18 12 


2657 


24 23 


5785 


28 17 


9817 


88 11 


049 


20 93 


949 


43 


90 


485 


8 3 


2717 


14 8 


5808 


20 13 


9423 


28 14 


9109 


55 78 


973 


57 


82 


511 


^ * 


2743 


14 1 


5805 


18 8 


9513 


3*81 


188 


2^93 


10009 


3 


100 


518 


9 6 


2763 


19 16 


5881 


18 1 


9577 


57 56 


187 


64 71 


037 


46 


89 


547 


14 13 


2765 


16 11 




)19 10 

(27 24 


9785 


28 28 


457 


54 79 


061 


35 


94 


631 


15 14 


2791 


31 80 


5859 


9798 


25 18 


161 


44 85 


069 


50 


87 


647 


15 12 


2863 


15 8 


5941 


45 44 


9^19 


^22 B 
p8 57 


173 


62 73 


093 


38 


98 


657 


10 7 


2977 


82 81 


6211 


46 45 


181 


80 91 


10138 


23 


98 


665 


Ö 4 


3087 


20 17 


6827 


28 25 


10107 


85 82 


9209 


53 80 


141 


54 


85 


721 


16 15 


3169 


15 6 


6885 


28 18 


10267 


5» 58 


221 


14 95 


169 


13 1001 


817 


17 16 


3169 


88 82 


6847 


19 8 


10805 


22 7 


241 


5 96 


177 


31 


96 


819 


11 8 


8185 


17 12 


6487 


47 46 


10489 


28 ts 


257 


59 76 


181 


34 


95 


875 


10 5 


8311 


1« 4 


6517 


21 14 


10449 


24 15 


277 


21 94 


198 


28 


97 


919 


18 17 




115 2 


6648 


19 6 


10523 


22 5 


281 


16 95 


10201 


20 


99 


973 


10 3 


3867 


<16 9 


6669 


20 11 


10565 


,2» 24 


293 


58 77 


253 


58 


83 


999 


)10 1 




f34 88 


6769 


48 47 


10621 


128 8 
|60 59 


9887 


11 96 


273 


52 


87 


(12 9 


8429 


21 18 


6795 


19 4 


841 


46 85 


289 


17 100 


1027 


19 18 


8571 


85 84 


6813 


29 26 


10647 


28 1 


849 


18 95 


10301 


10 101 


1115 


11 6 


3635 


18 18 


6851 


19 2 


107i'5' 


26 19 


877 


56 79 


313 


43 


92 


1141 


20 19 


3753 


16 7 


6965 


84 19 


10719 


36 88 


897 


66 71 


321 


36 


95 


1197 


lö 10 


8781 


86 85 


7057 


4» 48 


10981 


6160 


9409 


65 72 


333 


27 


98 


1261 


21 20 


3789 


22 19 


7271 


80 9 


11167 


23 10 


418 


2 97 


837 


64 


79 


1267 


11 4 


8913 


17 10 


7278 


88 15 


11347 


68 61 


4^1 


45 86 


357 


39 


94 


1328 


11 2 


3971 


16 5 


7317 


80 87 


11849 


37 84 


438 


28 93 


369 


63 


80 


1385 


12 7 


3997 


87 86 


785i 


50 49 


11375 


30 85 


437 


34 91 


10429 


5 102| 


1387 


22 21 


4069 


16 8 


7583 


2fl 12 


11529 


25 1« 


461 


25 94 


483 


32 


97 


1413 


1*11 


4095 


16 1 


7625 


25 80 


11627 


24 18 


478 


8 97 


453 


7 102 


1519 


23 22 


4115 


19 14 


7651 


51 50 


11655 


28 6 


497 


61 76 


457 


16 101 


1603 


1« 5 
15 12 


4167 


28 20 


7657 


20 7 


11683 


27 20 


9521 


40 89 


477 


26 


99 


1647 


4219 


88 37 


7889 


31 88 


11719 


68 6« 


588 


58 82 


10501 


49 


90 


1657 


24 28 


4401 


17 8 


7876 


80 5 


11951 


28 6 


9601 


24 95 


513 


72 


73 


1685 


13 8 


4447 


89 88 


7957 


52 51 


11997 


38 85 


618 


8 98 


529 


23 lOOJ 


1701 


12 8 


4501 


18 11 


7978 


80 8 


12097 


64 68 



4, Unaccdbe 3a^en M Gumme |»ner 




Äubifjjailcn. 


5. «ieratffrige abbitio fotiöttientc dnbungm ffa 


N 


xy 


N X y| 


N 1 


JLL 


34leit, bte mit 3 obet 7 enbtgen. 


^ 


1 2 


4075 


1114 


10745 


1718 




ÖJ 






65r 


8 2 


4097 


116 


10778 


5 22 






S§ 




ll 


65 


1 4 


4128 


816 


10955 


1619 


a 


fform oon b 




8ocm oon b 




01 


8 4 


4221 


516 


10989 


12 21 


, 




gS 






138 


2 5 

4 5 
1 6 


4875 

4489 
4825 


1015 

716 
916 


10991 

11875 
11877 


7 22 






^ 




tJS 


189 
817 


15 20 
9 22 


03 

07 


4q; in-^B 
in, 4ii+l 


0001 
0009 


4a-hl, 4a-h2 
4o+2, 4a+8 


0041 
0049 


248 


8 6 


4921 


1^17 


11979 


1122 


13 


2ii 


0086 


2a+l 


0016 


841 


5 6 


4941 


1814 


12005 


1421 


17 


2ii 


0064 


2a+l 


0004 


851 


2 7 


4977 


417 


12175 


223 


23 


4a, 4a+l 


0041 


4a+2, 4a+3 


0001 


407 


4 7 


5108 


1215 


12281 


4 23 


27 


4a, 4«+8 


0009 


4a+l,4a+2 


0049 


513 


1 8 


5129 


617 


12888 


6 23 


33 


2a 


0016 


2a+l 


0066 


589 


8 8 


5425 


817 


12679 


823 


37 


2a 


0004 


2a4-l 


O064 


559 


6 7 


5427 


1116 


12691 


1819 




-/ ' 








687 


5 8 


5888 


118 


12845 


18 22 


43 


4a, 4o+8 


0041 


4a+l, 4tt+2 


0001 


787 


2 » 


5859 


818 


12918 


17 20 


47 


4u, 4a+l 


0049 


4a+2, 4a+8 


0009 


798 


4 9 


5918 


1017 


1816T 


1023 


53 


', 2a 


0086 


2a+l 


0016 


855 


7 8 


5957 


518 


18857 


16 21 


57 


2a 


0064 


2a+l 


0004 


945 

1001 


6 
110 


6119 
6175 


1415 
718 


18825 
18851 


124 
824 


63 

67 


4a, 4a+l 
4o, 4a+8 


0001 
004^ 


4a+2, 4a+8 
4a+l, 4a+2 


0041 
0009 


1027 
1125 
1241 


810 
510 

8 9 


6293 
6561 
6641 


1816 

918 

1217 


13895 
13949 
14028 


1223 

5 24 

15 22 


73 
77 


2ä 
2a 


0016 
0004 


2a+l 
2a4-l 


0036 
0064 


1389 


211 


6867 


219 


14167 


724 


83 


4u, 4tt+3 


0001 


4tt+l,4a+2 


0041 


1848 


710 


6928 


419 


14558 


9 24 


87 


4o, 4a+l 


0009 


4a+2,4a+8 


0049 


1895 


411 


7075 


619 


14859 


19 20 


98 


2a 


0086 


2a+l 


0016 


1547 


611 


7168 


1118 


14911 


14 23 


97 


2ti 


0064 


2a+l 


0004 


172» 


öio 


7871 


819 


15098 


18 21 




1755 
1848 


812 

811 


7471 
7657 


ldl6 


15155 


1124 


6. ^bbitii^ fonQxixtntt dnbtmgen för 3a^len 


1417 


15561 


17 22 


Don bec 9ocm 4a+l/ bte auf 1 obet 9 enbigen. 


1858 


512 
712 


7859 
8001 


1019 
120 


15668 
15689 


225 
425 




2071 






Itongruente 
(Snbun^en 


2205 


218 


8027 


820 


15841 


6 25 


a 


ff ocm Don b 


S1261 


418 
10 1| 


.8029 
8125 


laia 

5 20 


16021 
16187 


1824 

825 


, , 




2331 


(0000 0400 1600 


2418 


613 


6843 


1720 


16263 


16 23 


Ol 09 41 49 81 89 2ii )2400 8600 4400 


2457 


912 


8587 


1219 


16625 


1025 


; 2129.6^69 2a+l }5 600 6400 7600 


2709 


818 


;a72.9 


9,20 


17i99 


1524 


(8400 9600 


1^745 


114 


.;S(009 


1Ä17 


1726i 


2021 


, (0100 0900 2100 


2771 


314 


9207 


1518 


17853 


1225 


Ol 09 41 49 81 89 2n+l )2500 2900 4100 


2869 


514 


9269 


221 


17507 


1922 


2129^169 2a 14900 6100 6^00 


3059 


1112 


.9325 


421 


17577 


126 


(8100 8900 


aO!B7 


714 


9|331 


11^0 


17603 


8 26 


11 59 79 91 4ii, 4ii+8 0025 1215 2025 


8197 


1018 


9477 


6 21 


17701 


5 26 


19 51 4aH-1^4ii+2 8225 4025 5225 


8388 


215 


.9603 


1419 


1791? 


7 26 


81 99 4D-^2,4a+3 5625 6025 7225 


3489 


415 


9778 


821 


17999 


1823 


89 71 in, 4n+l 8025 9225 


3473 


914 


10197 


18 20t 


18305 


9 26 


11 59 79 91 4D4rl,4n+2(0225 0625 1025 


8591 


615 


10^61 


1021 


18369 


1425 


19 51i in, 4a+d 12225 8025 4225 


8887 


815 


10640 


122 


18737 


17 24 


81 99 4n, 4ii4-l 15025 6225 7025 


8925 


1218 


10675 


822 


18907 


1126 




89 71 


4e 


1+2,4 


a+8 


[8225 9025 





7. 3»eftc ®tujj^)c Oictjipiöec oDbftio longtucntec «nDungcn, ffc Sa^icn bic mit 1 oD« 9 

enbtgetu • 



b 


I. a— Ol, p— 24 


n. ftzr09, ij:z:16 


0050 

01 51 

02 52 
08 53 

04 54 

05 55 

06 56 

07 57 

08 58 

09 59 


01 06 10 22 30 42 50 62 70 82 90 
11 19 31 39 51 55 59 71 79 91 99 
10 18 30 38 50 54 58 70 78 90 98 
03 07 19 27 39 47 59 67 79 87 99 

02 06 la 26 38 46 58 66 78 86 «8 

07 15 27 *35 47 51 55 67 75 87 95 
06 14 26 34 46 50 54 66 74 86 94 

03 15 23 35 43 55 63.75 83 95 99 

02 14 22 34 42 54 62 74 82 94 98 

03 11 23 31 43 47 51 63 71 83 91 


00 12 20 32 40 52 66 60 72 80 92 

01 05 09 21 29 41 49 61 69 81 89 

00 04 08 20 28 40 48 60 68 80 88 
09 17 29 37 49 53 67 69 77 89 97 
08 16 28 36 48 62 56 68 76 88 96 

01 05 17 25 87 45 57 65 77 85 97 

00 04 16 24 36 44 56 64 76 84 96 
06 13 26 33 45 59 68 66 73 85 93 
04 12 24 32 44 48 62 64 72 84 92 

01 13 21 33 41 63 61 73 81 93 97 


10 60 

11 61 

12 62 

13 68 

14 64 

15 65 

16 66 

17 67 

18 63 

19 69 


02 10 22 30 42 46 60 62 70 82 90 
11 19 31 39 51 59 71 79 91 95 99 
10 18 30 38 50 58 70 78 90 94 98 
07 19 27 39 43 47 59 67 79 87 99 

06 16 26 38 42 46 58 66 78 86 98 

07 15 27 35 47 55 67 75 87 91 95 
06 14 26 34 46 54 66 74 86 90 94 
(m 15 23 35 39 43 55 63 75 83 95 

02 14 22 34 38 42 54 62 74 82 94 

03 jll 23 31 43 51 63 71 83 87 91 


00 12 20 32 40 62 60 72 80 92 96 

01 09 21 29 41 46 49 61 69 81 89 

00 08 20 28 40 44 48 60 68 80 88 
09 17 29 37 49 57 69 77 89 98 97 
08 16 28 36 48 66 68 76 88 92 96 

05 17 25 37 41 45 57 65 77 85 97 

04 16 24 36 40 44 66 64 76 84 96 

05 13 26 33 45 63 66 73 86 89 93 
04 12 24 32 44 62 64 72 84 88 92 

01 13 21 33 87 41 63 61 73 81 93 


20 70 

21 71 

22 72 

23 73 

24 74 

25 75 

26 76 

27 77 

28 78 

29 79 


02 10 22 30 42 50 62 70 82 86 90 
11 19 31 35 39 51 59 71 79 91 99 
10 18 30 34 38 50 58 70 78 90 98 
07 19 27 33 3» 47 59 67 79 87 99 

06 18 26 32 38 46 58 66 78 86 98 

07 15 27 35 47 56 67 75 81 87 95 
06 14 26 34 46 54 66 74 80 86 94 

03 15 23 35 43 55 63 75 79 83 96 

02 14 22 34 42 54 62 74 78 82 94 

03 11 23 27 31 48 51 63 71 83 91 


00 12 20 32 36 40 62 60 72 80 92 

01 09 21 29 41 49 61 69 81 85 89 

00 08 20 28 40 48 60 68 80 84 88 
09 17 29 33 37 49 67 69 77 89 97 
08 16 28 32 36 48 66 68 76 88 96 

05 17 25 37 45 57 65 77 81 85 97 

04 16 24 36 44 56 64 76 80 84 96 

05 18 25 29 33 45 53 65 73 86 98 
04 12 24 28 32 44 52 64 72 84 92 

01 13 21 33 41 53 61 73 77 81 93 


80 80 
31 81 

82 82 

83 83 
34 84 

85 85 

86 86 

87 87 

88 88 

89 89 


02 10 22 26 30 42 50 62 70 82 90 
11 19 31 39 51 59 71 75 79 91 99 
10 18 80 38 60 58 70 74 78 90 98 
07 19 23 27 39 47 59 67 79 87 99 

06 18 22 26 38 46 68 66 78 86 98 

07 15 27 35 47 56 67 71 75 87 96 
06 14 26 34 46 54 66 70 74 86 94 

08 15 19 23 35 43 56 63 75 83 96 
(^ 14 18 22 34 42 54 62 74 82 94 

03 11 23 31 43 61 63 67 71 83 91 


00 12 20 32 40 52 60 72 76 80 92 

01 09 21 25 29 41 49 61 69 31 89 

00 08 20 24 28 40 48 60 68 80 8S 
09 17 29 37 49 57 69 78 77 89 97 
08 16 28 36 48 56 68 72 76 88 96 

05 17 21 25 37 45 57 65 77 85 97 

04 16 20 24 36 44 56 64 76 84 96 

05 13 26 33 45 53 65 69 73 86 93 
04 12 24 32 44 52 64 68 72 84 92 

01 13 17 21 33 41 53 61 73 81 98 


40 90 

41 91 

42 92 

43 93 

44 94 

45 95 

46 96 

47 97 

48 98 

49 99 


02 10 22 30 42 60 62 66 70 82 90 
11 15 19 31 39 51 59 71 79 91 99 
10 14 18 30 88 50 58 70 78 90 98 
07 19 27 39 47 59 63 67 79 87 99 

06 18 26 88 46 68 62 66 78 86 98 

07 11 15 27 85 47 55 67 75 87 95 
06 10 14 26 34 46 54 66 74 86 94 

03 15 23 35 43 65 59 63 76 83 95 

02 14 22 34 42 54 58 62 74 82 94 

03 07 11 23 31 43 51 63 71 83 91 


00 12 16 20 32 40 52 60 72 80 92 

01 09 21 33 41 53 61 65 73 81 98 

00 08 20 32 40 52 60 64 72 80 92 
09 13 17 29 37 49 67 69 77 89 97 
08 12 16 28 36 48 56 68 76 88 96 

05 17 25 87 45 57 61 65 77 85 97 

04 16 24 36 44 56 60 64 76 84 96 

05 09 13 25 33 45 53 65 73 85 98 
04 08 12 24 32 44 62 64 72 84 92 

01 13 31 33 41 53 57 61 73 81 93 



27 





^ a=ll, 19, 51, 69, 91, 99 


41=31,39,71,79 


b 


* p=:89, 81, 49, 41, 09, Ol 


• p=:69, 61, 29, 21 


00 75 


00 08 20 24 28 40 48 60 68 80 88 


08 15 23 35 43 55 63 75 83 95 99 


02 77 


06 18 22 26 38 46 58 66 78 86 98 


Ol 13 21 33 41 53 61 73 81 93 97 


04 79 


04 16 20 24 86 44 56 64 76 84 96 


11 19 31 39 51 59 71 79 91 95 99 


06 81 


02 14 18 22 34 42 54 62 74 82 94 


09 17 29 37 49 57 69 77 89 93 97 


08 88 


00 12 16 20 82 40 52 60 72 80 92 


07 15 27 35 47 55 67 75 87 91 95 


10 85 


10 14 18 30 38 50 58 70 78 90 98 


05 13 25 33 45 63*66 73 85 89 98 


12 87 


08 12 16 28 36 48 56 68 76 88 96 


03 11 23 31 48 51 63 71 83 87 91 


14 89 


06 10 14 26 34 46 54 66 74 86 94 


Ol 09 21 29 41 49 61 69 81 85 89 


16 9*1 


04 08 12 24 32 44 52 64 72 ß4 92 


07 19 27 39 47 59 67 79 83 87 99 


18 98 


02 06 10 22 30 42 50 62 70 82 90 


05 17 25 37 46 67 65 77 81 85 97 


20 95 


00 04 08 20 28 40 48 60 68 80 88 


03 15 28 36 43 55 63 75 79 83 95 


22 97 


02 06 18 26 SS 46 58 66 78 86 98 


Ol 13 21 33 41 53 61 73 77 81 93 


24 99 


00 04 16 24 36 44 56 64 76 84 96 


11 19 31 39 5i 59 71 75 79 91 99 


26 Ol 


02 14 22 34 42 54 62 74 82 94 98 


09 17 29 37 49 57 69 73 77 89 97 


28 08 


00 12 20 82 40 52 60 72 80 92 96 


07 15 27 35 47 55 67 71 75 87 95 


30 06 


10 18 30 38 50 68 70 78 90 94 98 


05 13 25 33 46 53 65 69 78 85 93 


82 07 


08 16 28 36 48 56 68 76 88 92 96 


03 11 23 31 43 51 63 67 71 83 91 


84 09 


06 14 26 34 46 54 66 74 86 90 94 


Ol 09 21 29 41 49 61 65 69 81 89 


86 11 


04 12 24 32 44 52 64 72 84 88 92 


07 19 27 39 47 59 63 67 79 87 99 


88 18 


02 10 22 30 42 50 62 70 82 86 90 


05 17 2« 37 46 57 61 65 77 85 97 


40 15 


00 08 20 28 40 48 60 66 80 84 88 


03 15 23 35 43 55 59 63 75 83 95 


42 17 


06 18 26 38 46 58 66 78 82 86 98 


Ol 13 21 33 41 53 57 61 73 81 93 


44 19 


04 16 24 36 44 56 64 76 80 84 96 


11 19 31 39 51 55 59 71 79 91 99 


46 21 


02 14 22 34 42 54 62 74.78 82 94 


09 17 29 37 49 53 57 69 77 89 97 


48 28 


00 1» 20 32 40 52 60 72 76 80 92 


07 15 27 35 47 51 55 67 75 87 95 


50 25 


10 18 30 38 50 58 70 74 78 90 98 


05 13 25 33 45 49 53 65 73 85 93 


»2 27 


08 16 28 36 48 56 68 72 76 88 96 


pB 11 23 31 43 47 51 63 71 83 91 


54 29 


06 14 26 34 46 54 66 70 74 86 94 


Ol 09 21 29 41 45 49 6i 69 81 89 


56 31 


04 12 24 32 44 62 64 68 72 84 92 


07 19 27 39 48 47 59 67 79 87 99 


58 88 


02 10 22 30 42 50 62 66 70 82 90 


05 17 25 37 41 45 57 65 77 85 97 


60 85 


00 08 20 28 40 48 60 64 68 80 88 


03 15 23 35 39 43 55 63 75 83 95 


62 37 


06 18 26 38 46 58 62 66 78 86 98 


Ol 18 21 33 87 41 63 61 73 81 93 


64 89 


04 16 24 36 44 66 60 64 76 84 96 


11 19 31 35 39 51 59 71 79 91 99 


66 41 


02 14 22 34 42 54 68 62 74 82 94 


09 17 29 33 37 49 67 69 77 89 97 


68 48 


00 12 20 32 40 52 56 60 72 80 92 


07 15 27 31 35 47 65 67 75 87 95 


TO 45 


10 18 30 38 60 54 58 70 78 9.0 98 


05 13 25 29 33 45 63 65 7$ 85 93 


12 47 


08 16 28 86 48 52 56*68 76 88 96 


08 11 23 27 31 48 51 68 71 83 91 


74 49 


06 14 26 34 46 50 64 66 74 86 94 


Ol 09 21 25 29 41 49 61 69 81 89 


119 51 


04 12 24 32 44 48 52 64 72 84 92 


07 19 28 27 39 47 59 67 79 87 99 


7« 58 


02 10 22 30 42 46 50 62 70 82 90 


05 17 21 25 37 45 57 65 77 85 97 


80 55 


00 03 20 28 40 44 48 60 68 80 88 


03 15 19 23 35 43 55 63 75 83 95 


62 57 


06 18 26 38 'fö 46 58 66 78 86 98 


Ol 18 17 21 33 41 63 61 73 81 93 


84 69 


04 16 24 36 40 44 56 64 76 84 96 


11 15 19 31 39 51 69 7i 79 91 99 


86 61 


02 14 22 34 38 42 54 62 74 82 94 


09 13 17 29 37 49 57 69 77 89 97 


88 63 


qO 12 20 32 36 40 52 60 72 80 9« 


07 11 15 27 35 47 55 67 75 87 95 


90 66 


10 18 30 84 38 60 58 70 78 90 96 


05 09 13 25 83 45 63 65 73 85 93 


»2 67 


08 16 28 32 36 48 56 68 76 88 9« 


08 07 11 23 31 43 61 63 71 83 91 


M 68 


08 14 26 80 34 46 54 66 74 86 94 


Ol 05 09 21 29 41 49 61 69 81 89 


66 71 


04 12 24 28 32 44 52 64 72 84 9!^ 


03 07 19 27 39 47 69 67 79 87 99 


•6 78 


02 10 22 26 30 42 50 62 70 82 90 


Ol 05 1.7 25 37 4t5 57 65 77 85 97 





-- «It 


•~ 


b 


T. a=21, p— 04 


yj a=29, 49, 61, 81 
* p=96, 76, 64, 44 


00 50 

01 51 

02 52 
08 58 

04 54 

05 55 

06 56 

07 57 

08 58 

09 59 


00 12 20 82 40 52 56 60 72 80 92 
11 19 31 89 51 55 59 71 79 91 99 
00 04 08 20 28 40 48 60 68 80 88 
03 07 19 27 89 47 59 67 79 87 99 
08 16 28 36 48 52 56 68 76 88 96 

07 15 27 35 47 51 55 67 75 87 95 
00 04 16 24 36 44 56 64 76 84 96 

03 15 23 35 48 55 63 75 83 95 99 

04 12 24 32 44 48 52 64 72 84 92 

08 11 23 31 43 47 51 63 71 83 91 


Ol 05 09 21 29 41 49 61 69 81 89 

00 04 08 20 28 40 48 60 6i8 80 88 
09 17 29 37 49 53 57 69 77 89 97 
08 16 28 36 48 52 56 68 76 88 96 

01 05 17 25 37 45 5? 65 77 85 97 

00 04 16 24 86 44 56 64 76.84 96 
05 13 25 33 45 49 58 65 78 85 93 
04 12 24 32 44 48 52 64 72 84 92 

01 18 21 33 41 53 61 73 81 93 97 
00 12 20 32 40 52 60 72 80 99 96 


10 60 

11 61 

12 62 
18 63 

14 64 

15 65 

16 66 
12 67 

18 68 

19 69 


00 12 20 32 40 52 60 72 80 92 96 
11 19 31 39 51 59 71 79 91 95 99 
00 08 20 28 40 44 48 60 68 80 88 

07 19 27 39 48 47 59 67 79 87 99 

08 16 28 36 48 56 68 76 88 92 96 

07 15 27 35 47 55 67 75 87 91 95 
04 16 24 36 40 44 56 64 76 84 96 

03 15 23 35 39 43 55 63 75 83 95 

04 12 24 32 44 52 64 72 84 88 92 
03 11 23 31 48 51 63 71 83 87 91 


Ol 09 21 29 41 45 49 61 69 81 39 

00 08 20 28 40 44 48 60 68 80 88 
09 17 29 37 49 67 69 77 89 93 97 
08 16 28 36 48 56 68 76 88 92 96 
05 17 25 37 41 45 57 65 77 85 97 

04 16 24 86 40 44 56 64 76 84 96 

05 13 25 33 45 53 65 73 85 89 93 
04 12 24 32 44 52 64 72 84 88 92 

01 18 21 33 37 41 53 61 73 81 93 
00 12 20 32 36 40 52 60 72 80 92 


20 70 

21 71 

22 72 
28 78 

24 74 

25 75 

26 76 

27 77 

28 78 

29 79 


00 12 20 32 86 40 52 60 72 80 92 
11 19 31 85 39 51 59 71 79 91 99 
00 08 20 28 40 48 60 68 80 84 88 

07 19 27 39 47 59 67 79 83 87 99 

08 16 28 32 36 48 56 68 76 88 96 

07 15 27 31 85 47 55 67 75 87 95 
04 16 24 36 44 56 64 76 80 84 96 

03 15 23 ^ 43 55 68 75 79 88 95 

04 12 24' 28 32 44 52 64 72 84 92 

08 11 23 27 31 43 51 63 71 83 91 


Ol 09 21 29 41 49 61 69 81 85 89 

00 08 20 28 40 48 60 68 80 84 88 
09 17 29 38 87 49 57 69 77 89 97 
08 16 28 82 36 48 56 68 76 88 96 
05 17 25 37 45 57 65. 77 81 85 97 

04 16 24 36 44 56 84 76 80 84 96 

05 18 25 29 38 45 53 65 73 85 98 
04 12 24 28 32 44 5» 64 72 84 92 

01 13 21 33 41 53 61 73 77 81 98 
00 12 20 82 40 52 60 72 76 80 92 


80 80 

81 81 

82 82 
88 88 

84 84 

85 65 

86 86 

87 87 

88 88 

89 89 


00 12 20 32 40 52 60 72 76 80 92 
11 19 81 89 51 59 71 75 79 91 99 
00 08 20 24 28 40 48 60 68 80 88 

07 19 23 27 89 47 59 67 79 87 99 

08 16 28 36 48 56 68 72 76 88 96 

07 15 27 85 47 55 67 71 75 87 95 
04 16 20 24 86 44 56 64 76 84 96 

08 15 19 28 85 48 55 63 75 88 95 
04 12 24 82 44 52 64 68 72 84 92 
08 11 28 81 48 51 68 67 71 88 91 


Ol 09 21 25 29 41 49 61 69 81 89 

00 08 20 24 28 40 48 60 68 80 88 
09 17 29 37 49' 47 69 73 77 89 97 
08 16 28 86 48 M 68 72 76 88 96 
05 17 21 25 37 45 57 65 77 85 97 

04 16 20 24 86 44 56 64 76 84 96 

05 18 25 88 45 58 65 69 73 85 98 
04 12 24 82 44 52 64 68 72 84 92 

01 18 17 21 83 41 58 61 73 81 98 
00 12 16 20 82 40 52 60 72 80 92 


40 90 

41 91 

42 92 
48 98 

44 94 

45 85 

46 96 

47 97 

48 98 

49 99 


00 12 16 20 81^' 40 52 60 72 80 92 
11 15 19 81 89 51 59 71 79 91 99 
00 08 20 28 40 48 60 64 68 80 88 

07 19 27 89 47 59 68 67 79 87 99 

08 12 16 28 86 48 16 68 76 88 96 

07 11 15 27 85 47 55 67 75 87 95 
04 16 24 86 44 56 60 64 76 84 96 

08 15 23 85 48 55 59 63 75 83 95 
04 08 12 24 82 44 52 64 72 84 ^2 
08 07 11 28 81 48 61 68 71 88 91 


Ol 09 21 83 41 53 61 65 73 81 98 

00 08 20 32 40 52 60 64 72 80 92 
09 18 17 29 37 49 57 69 77 89 97 
08 12 16 28 36 48 56 69 76 8S 96 
05 17 25 87 45 57 61 65 77 85 97 

04 16 24 86 44 56 60 64 76 84 9« 

05 09 18 25 38 45 58 65 78 85 98< 
04 08 12 24 82 44 52 64. 72 84 92 

01 13 21 33 41 88 57 61 73 81 98 
00 12 20 82 40 52 56 60 72 80 92 



27* 



— 41» — 



b 


VU. »=41, 89; p=84; 86 


Tm. a=69, p=:56 


ÖOM^ 

01 51 

02 52 

03 53 

04 54 

05 55 

06 56 

07 57 

08 58 

09 59 


11 19 31 39 51 55 69 71 79 91 99 
00 04 08 20 28 40 48 60 68 80 88 
03 07 19 27 39 47 59 67 79 87 99 
08 16 28 36 48 52 56 68 76 88 96 
07 15 27 35 47 51 55 67 75 87 95 

00 04 16 24 36 44 56 64 76 84 96 

03 15 23 35 43 55 63 75 83 95 99 

04 12 24 32 44 48 52 64 72 84 92 
03 11 23 81 48 47 51 63 71 83 91 
00 12 20 32 40 52 60 72 80 92 96 


11 19 31 89 51 55 59 71 79 91 99 
10 18 30 38 50 54 58 70 78 90 98 
03 07 19 27 39 47 59 67 79 87 99 

02 06 18 26 38 46 58 66 78 86 98 
07 15 27 85 47 51 55 67 75 87 95 

06 14 26 34 46 50 54 66 74 86 94 

03 15 23 35 43 55 63 75 88 95 99 

02 14 22 34 42 54 62 74 82 94 98 

03 11 23 31 43 47 51 63 71 83 91 
02 10 22 30 42 46 50 62 70 82 90 


10 60 

11 61 

12 62 

13 63 

14 64 

15 65 

16 66 

17 67 

18 68 

19 69 


11 19 31 39 51 59 71 79 91 95 99 
00 08 20 28 40 44 48 60 68 80 88 

07 19 27 39 43 47 59 67 79 87 99 

08 16 28 36 48 56 68 76 8lS 92 96 
07 15 27 35 47 55 67 75 87 91 95 

04 16 24 36 40 44 56 64 76 84 96 

03 15 23 35 39 43 55 63 75 83 95 

04 12 24 32 44 52 64 72 84 88 92 
03 11 23 31 43 51 63 71 83 87 91 
00 12 20 32 36 40 52 60 72 80 92 


11 19 31 39 51 59 71 79 91 95 99 
10 18 30 38 50 58 70 78 90 94 98 
07 19 27 39 43 47 59 67 79 87 99 

06 18 26 38 42 46 58 66 78 86 98 

07 15 27 35 47 55 67 75 78 91 95 

06 14 26 34 46 54 66 74 77 90 94 
03 15 23 35 39 48 55 63 75 83 95 

02 14 22 34 38 42 54 62 74 82 94 

03 14 28 81 48 51 63 71 88 87 9l 
02 10 22 30 42 50 62 70 82 86 90 


20 70 

21 71 

22 72 

23 73 

24 74 

25 75 

26 76 

27 77 

28 78 

29 79 


11 19 31 85 39 51 59 71 79 91 99 
00 08 20 28 40 48 60 68 80 84 88 

07 19 27 39 47 59 67 79 83 87 99 

08 16 28 32 36 48 56 68 76 88 96 
07 15 27 31 35 47 55 67 75 87 95 

04 16 24 86 44 56 64 76 80 84 96 

03 15 23 35 43 55 63 75 79 83 95 

04 12 24 28 82 44 52 64 72 84 92 
03 11 28 27 81 43 51 63 71 83 91 
00 12 20 32 40 52 60 72 76 80 92 


11 19 31 35 39 51 59 71 79 91 99 
10 18 30 34 38 50 58 70 78 90 98 
07 19 27 33 39 47 59 67 79 87 99 

06 18 26 32 38 46 58 66 78 86 98 

07 15 27 85 47 55 67 75 81 87 95 

06 14 26 34 46 54 66 74 80 86 94 
03 15 23 35 48 55 63 75 79 83 95 

02 14 22 34 42 54 62 74 78 82 94 

03 11 23 27 31 48 il 63 71 83 91 
02 10 22 26 30 42 50 62 70 82 90 


80 80 

81 81 

82 82 

83 83 

84 84 

85 85 

86 86 

87 87 

88 88 

89 89 


11 19 31 89 51 59 91 75 79 91 99 
00 08 20 24 28 40 48 60 68 80 88 

07 19 23 27 39 47 59 67 79 87 99 

08 16 28 86 48 56 68 72 76 88 96 

07 15 27 35 47 55 67 71 75 87 95 

04 16 20 24 36 44 56 64 76 84 96 

03 15 19 23 85 48 55 63 75 83 95 

04 12 24 32 44 52 64 68 72 84 92 

08 11 23 31 43 51 68 67 71 83 91 
00 12 16 20 32 40 52 60 72 80 92 


11 19 31 39 51 59 71 75 79 91 99 
10 18 30 88 50 58 70 74 78 90 98 
07 19 23 27 39 47 59 67 79 87 99 

06 18 22 26 88 46 58 66 78 86 98 

07 15 27 85 47 55 67 71 75 87 95 

06 14 26 34 46 54 66 70 74 89 94 
03 15 19 23 35 48 55 68 75 83 95 
02 14 18 22 34 ^ 54 68 74 82 94 

08 11 28 31 43 51 68 67 71 88 91 
02 10 22 80 42 50 62 66 70 82 90 


40 90 

41 91 

42 92 

43 93 

44 94 

45 95 

46 96 

47 97 

48 98 

49 99 


11 15 19 81 89 51 59 71 79 91 99 
00 08 20 28 40 48 60 64 68 80 88 

07 19 27 39 47 59 63 67 79 87 99 

08 12 16 28 86 48 56 68 76 88 96 
07 il 15 27 85 47 55 67 75 87 95 

04 16 24 36 44 56 60 64 76 84 96 
03 15 28 35 43 55 59 68 75 83 95 
04 .08 12 24 32 44 52 64 72 84 92 
03 07 11 23 31 43 51 63 71 83 91 
00 12 20 32 40 52 56 60 72 80 92 


11 15 19 81 89 51 59 71 79 91 99 
10 14 18 80 88 50 58 70 78 90 98 
07 19 27 89 47 59 68 67 79 87 99 

06 18 26 88 46 58 62 66* 78 86 98 

07 11 15 27 85 47 55 67 75 87 95 

06 10 14 26 84 46 54 66 74 86 94 
03 15 23 35 43 55 59 63 75 83 95 

02 14 22 34 42 54 58 62 74 82 94 

03 07 11 23 31 43 51 68 71 83 91 
Or06 10 22 80 42 50 62 70 8ie 90 
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8. @ubtta!tiD fongtuente @nbungen 
für auf 8 ober 7 enb'igenbc ßa^lcn. 



gorm öon b 



a| 4ii |4ii-H[4n-h2[4n-h3 

jtongtucnte @nbungcti 




9. ©ubtraftit) fongtuente (Snbungen fßc auf 1 obet 
9 enbtgenbe ^(^^tn^ 



gotm oon b 



jtongtuente 
(Snbungen 



18 



17 



88 



37 



58 



57 



78 



77 



98 



97 



0004 0049 
0009 0064 



0001 
0016 

0049 
0064 

0001 
0036 

0004 
0049 

0016 
0041 

0009 
0064 

0086 
0041 

0004 
0009 

0001 
0016 



0001 
0086 

0004 
0049 

0016 
0041 

0009 
0064 

0041 
0086 

0004 
0009 

0001 
0016 

0049 
0064 

0001 
0086 



0004 
0049 

0041 
0016 

0009 
0064 

0041 
0086 

0004 
0009 

0001 
0016 

0049 
0064 

0001 
0086 

0004 
0049 

0016 
0041 



0009 
0064 

0041 
0116 

0004 
0009 

0001 
0016 

0049 
0064 

0001 
0086 

0004 
0049 

0016 
0041 

0009 
0064 

0086 
0041 



Ol 09 41 49 81 89 
21 29 61 69 



Ol 09 41 49 81 89 
21 29 61 69 

09 21 41 89 

29 61 

69 

Ol 49 81 

Ol 49 81 

69 

29 61 

09 21 41 89 



2ii 
2ii+l 



2n+l 
2ii 



roo 

1241 
J56i 
(841 



0000 0400 1600 
00 8600 4400 
5600 6400 7600 
8400 9600 

iOlOO 0900 2100 
2500 2900 4100 
4900 6100 6900 
8100 8900 

An, 4n+l (0025 1225 2025 
4d, 4a+8 18225 4025 5225 
4d+1;4ii+2J5625 6025 7225 
4n+2,4n+8(8025 9225 

4n, 4n+l (0225 0625 1025 
4ii; 4a+8 |2225 8025 4225 
4ii+l,4ii+2)5025 6225 7025 
4ii4-^;4q+8(8225 9025 



10. SSierjiffctge quabratifc^e dnbungen unb bte Untn jugel^dtenben 3<x^^cn. 



®nba. 


im 


®nba.| 3at)l 


lenbj. 


mi 


anba.| 


mi 


0000 


(1) 


0164 


142 2858 


0356 


566 1984 


0544 


388 2112 


0001 


1 1249 


0169 


13 1237 


0861 


19 1269 


0561 


881 2081 


0004 


2 2498 


0176 


224 2276 


0869 


1468 2287 


0564 


742 1758 


0009 


3 1258 


0196 


14 2486 


0384 


872 1628 


0569 


418 837 


0016 


4 2496 


0201 


101 1149 


0400 


20 480 (5) 


0576 


24 2476 


0025 


5 245(10) 


0209 


1708 2047 


0401 


201 1049 


0596 


686 1814 


0086 


6 2494 


0224 


882 2168 


0404 


102 2898 


0601 


301 949 


0041 


1179 2429 


0225 


15 265(10) 


0409 


847 1597 


0609 


103 1853 


0949 


7 1257 


0241 


671 1921 


0416 


1196 1804 


0624 


1068 1439 


0064 


8 2492 


0244 


1162 1888 


0436 


794 1706 


0625 


25 175 (2) 


0081 


9 1241 


0249 


557 698 


0441 


21 1229 


0641 


1871 1879 


0084 


922 1578 


0256 


16 2484 


0449 


148 1893 


0644 


762 1788 


0089 


288 1583 


0276 


174 2826 


0464 


592 1908 


0649 


848 2093 


0096 


486 2064 


0281 


1091 2841 


0481 


1559 2191 


0656 


1^4 2216 


0100 


10 490 (5) 


0289 


17 1288 


0484 


22 2478 


0676 


26 4474 


0116 


954 1546 


0804 


548 1952 


0489 


317 933 


0681 


459 1709 


0121 


11 1261 


0821 


361 889 


04^6 


1186 1^64 


0689 


617 633 


0129 


1127 2877 


0824 


18 2442 


0516 


246 2254 


0704 


448 2052 


0144 


12 2488 


0829 


1828 2427 


0521 


589 1789 


0721 


1439^ 2811 


0161 


1681 2119 


0886 


656 1844 


0529 


23 1273 


0724 


1082 1418 



— 4i4 — 



önba-l ^a\ii 


®nba. 


mi 


®nb^ 


mi 


<^nb). 3a^l 


0729 


27 1277 


1209 


203 1453 


1689 


867 2117 


2169 


763 2013 


0T»6 


144 2356 


1216 


1096 1404 


1696 


736 1764 


2176 


776 1724 


075« 


266 2234 


1225 


35 285(10) 


1716 


1154 1346 


2196 


986 1514 


076i 


819 2069 


1236 


106 2394 


1721 


939 2189 


2201 


149 1101 


0769 


1863 1887 


1241 


1171 2421 


1729 


1527 2223 


2209 


47 1297 


0784 


28 2472 


1249 


807 2057 


1744 


912 1588 


2224 


832 1668 


0801 


401 849 


1264 


708 1792 


1761 


819 1569 


2225 


335 415(10) 


0804 


202 2298 


1281 


1591 2159 


1764 


42 2458 


2241 


1671 2079 


0809 


1803 1947 


1284 


722 1778 


1769 


868 1618 


2244 


838 1662 


0816 


104 2396 


1289 


267 1517 


1776 


676 1924 


2249 


1448 2307 


0836 


906 1594 


1296 


86 2464 


1796 


286 2214 


225« 


1016 1484 


0841 


29 1221 


1316 


146 2354 


1801 


849 901 


2276 


826 1674 


0849 


1543 2207 


1321 


389 861 


1809 


803 1553 


2281 


1659 2091 


0864 


1192 1308 


1829 


177 1073 


1824 


268 2^32 


2289 


1767 1983 


0881 


609^41 


1344 


1188 1312 


1841 


471 1721 


2304 


48 2452 


0884 


878 1622 


1361 


481 769 


1844 


438 2062 


2821 


111 1361 


0889 


333 917 


1364 


558 1942 


1849 


43 1298 


2324 


482 2018 


0896 


664 1836 


1869 


87 1213 


1856 


1184 1816 . 


2329 


427 1677 


0900 


80 470 (5) 


1376 


876 2124 


1876 


626 1874 


2336 


844 1656 


6916 


1054 1446 


1396 


414 2086 


1881 


109 1141 


2356 


934 1566 


0921 


1411 2339 


1401 


649 701 


1889 


1167 2417 


2861 


269 981 


0929 


1327 2423 


1409 


1847 1903 


1904 


148 2352 


2369 


287 1587 


0944 


788 1712 


1424 


1132 1368 


1921 


1839 1911 


2384 


1128 1872 


0961 


81 1281 


1441 


521 729 


1924 


618 1882 


2400 


180 820 (5) 


0964 


1158 1342 


1444 


38 2462 


1929 


928 2178 


2401 


49 1201 


0969 


437 813 


1449 


107 1357 


1936 


44 2456 


2404 


602 1898 


0976 


176 2324 


1456 


884 1616 


1956 


634 1866 


2409 


403 1653 


0996 


1114 1386 


1476 


426 2074 


1961 


531 1781 


2416 


804 2196 


1001 


501 749 


1481 


1059 2309 


1969 


687 1937 


2436 


206 2294 


1009 


247 1497 


1489 


567 1817 


1984 


228 2272 


2441 


229 1021 


1024 


32 2468 


1504 


248 2252 


2001 


249 1001 


2449 


1607 2143 


1026 


105 145(10) 


1521 


39 1289 


2004 


502 1998 


2464 


1092 1408 


1041 


679 1929 


1524 


782 1718 


2009 


1747 2003 


2481 


559 1809 


1044 


362 2138 


1529 


227 1477 


2016 


996 1504 


2484 


522 1978 


1049 


1507 2243 


1536 


756 1744 


2025 


45 205(10) 


2489 


1683 2067 


1056 


584 1916 


1556 


834 2166 


2036 


1006 1494 


2496 


364 2136 


1076 


226 »274 


1561 


1331 2419 ^ 


2041 


179 1429 


2500 


50 (1) 


1081 


491 1741 


1569 


1087 2337 


2049 


743 1998 


2516 


1246 1254 


1089 


38 1217 


1584 


672 1828 


2064 


492 2008 


2521 


461 789 


llOi 


348 2152 


1600 


40 460 (5) 


2081 


991 2241 


2529 


1727 2023 


1121 


511 1761 


1601 


449 801 


2084 


1078 1422 


2544 


112 2388 


1124 


318 2182 


1604 


402 2098 


2089 


1467 2283 


2561 


1881 1919 


1129 


1128 2373 


1609 


147 1397 


2096 


1064 1436 


2664 


1242 1258 


1136 


944 1556 


1616 


204 2296 


2100 


110 890 (5) 


2569 


1168 2418 


1156 


84 2466 


1636 


694 1806 


2116 


46 2454 


2576 


976 1524 


1161 


1619 2131 


1641 


1379 2371 


2121 


imi 2261 


2596 


814 1686 


116» 


1487 2263 


164» 


693 657 


2129 


377 873 


2601 


51 1301 


1184 


928 1572 


1664 


. 108 2392 


2144 


512 1988 


2609 


1647 2103 


1201 


«Ol 649 


1681 


41 1209 


2161 


1119 2369 


2624 


568 1932 


1204 


802 2198 


1684 


176 2322 


2164 


642 1858 


2641 


879 2129 









— US • 


-' 


■■■MM 




dtnbg.l 3a^t 1 


«nbj.l 3al>l 1 


Snba.i 3«w 


w 


1 W " 


2644 


1238 1262 


3124 


182 2318 


3604 


902 1598 


4089 


533 717 


2640 


907 2157 


3129 


627 1877 


3609 


603 1853 


4096 


64 2426 


2656 


716 1784 


3186 


56 2444 


3616 


796 > 1704 


4100 


210 290 (5) 


2676 


1026 1474 


3156 


966 1534 


3636 


306 2194 


4116 


1046 1454 


2681 


541 709 


3161 


619 1869 


3641 


379 162) 


4121 


1739 2011 


2689 


1383 2367 


3169 


513 737 


3649 


1343 2407 


4129 


1623 2127 


2704 


52 2448 


3184 


428 2072 


3664 


392 2108 


4144 


1012 1488 


2721 


439 1689 


3201 


851 1601 


3681 


209 1041 


4161 


119 1369 


2724 


918 1582 


3204 


802 1698 


3684 


322 2178 


41,64 


1142 1358 


2729 


723 1973 


3209 


1547 2203 


3689 


117 1133 


4169 


987 2237 


2736 


856 1644 


3216 


404 2096 


3696. 


764 1736 


4176 


724 1776 


2756 


1234 1266 


3225 


115 365(10) 


3716 


134 2346 


4196 


514 1986 


2761 


181 1069 


3236 


1106 1394 


3721 


61 1189 


4201 


851 2101 


2769 


113 1137 


3241 


1579 2171 


3729 


473 777 


4209 


703 1953 


2784 


472 2028 


3249 


57 1193 


3744 


1088 1412 


4224 


1168 1332 


2801 


151 1401 


3264 


208 2292 


3761 


569 681 


4225 


65 185(10) 


2804 


702 1798 


3281 


1159 2409 


3764 


542 1958 


4241 


1079 2329 


2809 


53 1197 


3284 


1222 1278 


3769 


1387 2363 


4244 


338 2162 


2816 


896 1604. 


3289 


488 1733 


3776 


924 1576 


4249 


307 1557 


2836 


594 1906 


3296 


1036 1464 


3796 


1214 1286 


4256 


484 2016 


2841 


971 2221 


3316 


1146 1354 


3801 


651 1901 


4276 


674 1826 


2849 


207 1457 


3321 


611 1861 


3809 


1447 2303 


4281 


659 1909 


2864 


808 1692 


3329 


1828 1927 


3824 


232 2268 


4289 


233 1017 


2881 


391 1641 


3344 


688 1812 


3841 


1471 2279 


4304 


452 2048 


2884 


378 2122 


3361 


231 1481 


3844 


62 2438 


432i 


1111 2361 


2889 


1083 2333 


3364 


58 2442 


3849 


1707 2048 


4324 


982 1513 


2896 


936 2164 


3869 


1787 1963 


3856 


184 2316 


4329 


323 1573 


2900 


230 270 (5) 


3376 


1124 1376 


3876 


874 1626 


4336 


156 2344 


2916 


54 2446 


3396 


586 1914 


3881 


891 2141 


4356 


66 2434 


2921 


1339 2411 


3401 


451 1701 


3889 


417 833 


436^ 


731 1981 


2929 


577 673 


3409 


153 1097 


3904 


352 2148 


4369 


463 1713 


2944 


288 2212 


3424 


868 1632 


3921 


839 2089 


4384 


628 1872 


2961 


1031 2281 


3441 


271 1521 


3924 


118 1382 


4400 


120 380 (5) 


2964 


658 1842 


3444 


462 2038 


3929 


827 2077 


4401 


951 2201 


2969 


1563 2187 


344? 


643 1893 


3936 


956 1544 


4404 


1102 1398 


2976 


1176 1324 


3456 


116 2384 


3956 


366 2134 


4409 


1347 2403 


2996 


114 2386 


3476 


1074 1426 


3961 


1531 2219 


4416 


696 1804 


3001 


251 1501 


3481 


59 1309 


3969 


63 1313 


4436 


1206 1294 


3009 


503 1753 


3489 


183 1433 


3984 


272 2228 


4441 


771 2021 


3024 


532 1968 


3504 


252 2248 


4001 


751 2001 


4449 


393 857 


3025 


55 305(10) 


3521 


289 961 


4004 


1002 1498 


4464 


908 1592 


3041 


321 929 


3524 


1218 1282 


4009 


253 997 


4481 


441 809 


3044 


862 1638 


3529 


623 1773 


4016 


504 1996 


4484 


1022 1478 


3049 


493 757 


3536 


744 1756 


4025 


155 405(10) 


4489 


67 1317 


3056 


416 2084 


3556 


666 1834 


4036 


494 2006 


4496 


636 1864 


3076 


1226 1274 


3561 


1419 2331 


4041 


429 821 


4516 


254 2246 


3081 


1491 2259 


3569 


337 913 


4049 


1007 2257 


4521 


211 1461 


3089 


783 2033 


3584 


1172 1328 


4064 


992 1508 


4529 


273 977 


3104 


152 2348 


3600 


60 440 (6) 


4081 


1759' 1991 


4544 


612 1088 


3121 


1511 2239 


3601 


551 1801 


4084 


578 1922 


4561 


91ß 2169 
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«nb|.| 3a^l 


«nb)« 


3a!>l 


(Snt>). 


30*1 


®nb). 


30*1 


4564 


758 1742 


5044 


1138 1362 


5529 


1227 2477 


6009 


1003 2253 


4569 


587 1887 


5049 


1243 2493 


5536 


256 2244 


6016 


496 2004 


4576 


524 1976 


5056 


1084 1416 


5556 


834 1766 


6025 


355 395(10) 


4596 


186 2314 


5076 


274 2226 


5561 


419 166» 


6036 


506 1994 


4601 


1051 2301 


5081 


1259 2491 


5569 


1663 2087 


6041 


671 1821 


4609 


353 897 


5089 


967 2217 


5584 


828 1672 


6049 


257 993 


4624 


68 2432 


5104 


652 1848 


5600 


160 840 (5) 


6064 


1008 1492 


4641 


121 1129 


5121: 


1239 2489 


^601 


1551 2199 


6081 


759 2009 


4644 


738 1762 


5124 


682 1818 


5604 


1098 1402 


6084 


78 2422 


4649 


157 1098 


5129 


123 1373 


5609 


1147 2897 


6089 


1283 2467 


4656 


784 1716 


5136 


1056 1444 


5616 


704 1796 


6096 


936 1564 


4676 


474 2026 


5156 


534 1966 


5625 


75 125 (2) 


6100 


190 310 (5) 
454 2046 


4681 


291 1541 


5161 


381 869 


5636 


1194 1306 


6116 


4689 
4704 


867 1617 


5169 


1263 2487 


5641 


621 629 


6121 


739 1989 


552 1948 


5184 


72 2428 


5649 


407 1657 


6129 


127 1377 


47^1 


561 689 


5201 


1351 2399 


5664 


892 1608 


6144 


988 1512 


4724 


418 2082 


5204 


1198 1302 


5681 


791 2041 


6161 


369 881 


4729 


1027 2277 


5209 


453 797 


5684 


822 1678 


6164 


858 1642 


4736 


644 1856 


5216 


596 1904 


5689 


1867 1883 


6169 


287 1013 


4756 


234 2266 


5225 


235 485(10) 


5696 


236 2264 


6176 


276 2224 


4761 


69 1181 


5236 


394 2106 


5716 


846 1654 


6196 


486 2014 


4769 


863 2113 


5241 


579 1829 


5721 


189 1061 


6201 


1851 1899 


4784 


972 1528 


5249 


1807 1943 


5729 


1223 2473 


6209 


1047 2297 


4801 


1151 2401 


5264 


292 2208 ' 


5744 


588 1912 


6224 


668 1832 


4804 


1202 1298 


5281 


159 1409 


5761 


431 1681 


6225 


215 465(10) 


4809 


803 2053 


5284 


778 1722 


5764 


1042 1458 


6241 


79 1329 


4816 


604 1896 


5289 


1267 2483 


5769 


613 637 


6244 


162 2338 


4836 


406 2094 


5296 


464 2036 


5776 


76 2424 


6249 


443 1693 


4841 


1779 1971 


5316 


354 2146 


5796 


214 2286 


6256 


516 1984 


4849 


543 1793 


5321 


1611 2139 


5801 


1651 2099 


6276 


326 2174 


4864 


308 2192 


5329 


73 1177 


5809 


553 697 


6281 


341 909 


4881 


1391 2359 


5344 


188 2312 


5824 


732 1768 


6289 


983 2233 


4884 


122 2378 


5361 


1231 2481 


5841 


1279 2471 


6304 


652 1548 


4889 


667 1917 


5364 


442 2058 


5844 


562 1938 


6321 


1639 2111 


4896 


1164 1336 


5369 


213 1037 


5849 


293 957 


6324 


1018 1482 


4900 


70 430 (5) 


5376 


124 2376 


5856 


816 1684 


6329 


1427 2823 


4916 


946 1554 


5396 


914 1586 


5876 


126 2374 


6336 


1156 1344 


4921 


339 1589 


5401 


1451 2299 


5881 


1859 1891 


6356 


1066 1434 


4929 


1423 2327 


5409 


903 2153 


58^9 


1583 2167 


6361 


1731 2019 


4944 


212 2288 


5424 


3ß8 2132 


5904 


852 1648 


6369 


1287 2463 


4961 


1719 2081 


5441 


1271 2479 


5921 


161 1089 


6384 


128 2872 


4964 


158 2342 


5444 


962 1538 


5924 


382 2118 


6400 


80 420 (5) 
1799 1951 


4969 


187 1437 


5449 


1107 2357 


5929 


77 1173 


6401 


4976 


324 2176 


5456 


1116 1384 


5936 


544 1956 


6404 


898 1602 


4996 


886 1614 


5476 


74 2426 


5956 


1134 1366 


6409 


597 653 


6001 


1251 2499 


5481 


309 941 


5961 


1219 2469 


6416 


804 1696 


5009 


1247 2497 


5489 


1567 2183 


5969 


1687 2063 


6436 


294 2206 


6024 


1032 1468 


5504 


752 1748 


5984 


772 1728 


6441 


1771 1979 


5025 


255 495(10) 


5521 


711 1961 


6001 


1751 1999 


6449 


1148 2393 


5041 


71 1321 


5524 


718 1782 


6004 


998 1502 


6464 


408 2092 
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«nba.| 3aW 


l«nbj.| 3ait 


ÖnbT 


am 


«nbT 


3aW 


6481 


191 1441 


6964 


842 2158 


7444 


1038 1462 


7929 


1827 1923 


6464 


978 1522 


6969 


563 1813 


7449 


357 893 


7986 


456 2044 


6489 


688 1938 


6976 


676 1824 


7456 


384 2116 


7956 


134 2366 


6496 


864 1S36 


6996 


614 1886 


7476 


926 1574 


7961 


219 1469 


6516 


746 1754 


7001 


1499 2251 


7481 


691 1941 


7969 


313 937 


6521 


1211 2461 


7009 


497 753 


7489 


433 817 


7984 


1228 1272 


6529 


1023 2273 


7024 


968 1532 


7504 


1248 1252 


8001 


999 2249 


6544 


1112 1388 


7025 


295 455(10) 


7521 


1711 2089 


8004 


498 2002 


6561 


81 1169 


7041 


1071 2821 


7524 


218 2282 


8009 


747 1997 


6564 


258 2242 


7044 


638 1862 


7529 


477 773 


8016 


1004 1496 


6569 


163 14134« 


7049 


507 1757 


7536 


1244 1256 


8025 


195 445(10) 


6576 


476 2024 


7056 


84 2416 


7556 


166 2334 


8036 


994 1506 


6596 


1186 1314 


7076 


726 1774 


7561 


581 669 


8041 


1571 2179 


6601 


1699 2051 


7081 


259 1509 


7569 


87 1337 


8049 


1743 2007 


6609 


1103 2353 


7089 


217 1033 


7584 


328 2172 


8064 


508 1992 


6624 


432 2068 


7104 


1152 1348 


7600 


240 260 (5) 


8081 


241 1009 


6641 


129 1121 


7121 


239 1489 


7601 


1199 2449 


8084 


422 2078 


6644 


238 2262 


7124. 


1182 1318 


7604 


598 1902 


8089 


467 1717 


6649 


1843 1907 


7129 


1627 2123 


7609 


397 853 


8096 


564 1986 


6656 


216 2284 


7136 


444 2056 


7616 


296 2204 


8100 


90 410 (5) 


6676 


526 1974 


7156 


466 2034 


7636 


194 2306 


8116 


546 1954 


6681 


1291 2459 


7161 


131 1381 


7641 


371 1621 


8121 


261 989 


6689 


383 1633 


7169 


487 1737 


7649 


343 1593 


8129 


623 1873 


6704 


1052 1448 


7184 


572 1928 


7664 


1108 1392 


8144 


488 2012 


6721 


311 1561 


7201 


1399 2351 


7681 


1791 1959 


8161 


631 1881 


6724 


82 2418 


7204 


698 1802 


7684 


1178 1322 


8164 


358 2142 


6729 


277 973 


7209 


1203 2453 


7689 


133 1117 


8169 


1763 1987 


6736 


356 2144 


7216 


904 1596 


7696 


1236 1264 


8176 


1224 1276 


6756 


766 1734 


7225 


85 165(10) 


7716 


654 1846 


8196 


1014 1486 


67tfl 


931 2181 


7236 


606 1894 


7721 


811 2061 


8201 


899 2149 


6769 


887 2137 


7241 


421 829 


7729 


527 1777 


8209 


297 953 


6784 


1028 1472 


7249 


193 1057 


7744 


88 2412 


8224 


168 2332 


6801 


1599 2151 


7264 


792 1708 


7761 


1431 2319 


8225 


135 385(10) 


6804 


798 1702 


7281 


409 841 


7764 


958 1542 


8241 


329 921 


6809 


947 2197 


7284 


278 2222 


7769 


1363 2387 


8244 


662 1838 


6816 


396 2104 


7289 


517 733 


7776 


1076 1424 


8249 


1307 2443 


6836 


1094 1406 


7296 


536 1964 


7796 


786 1714 


8256 


984 1516 


6841 


779 2029 


7316 


646 1854 


7801 


1099 2349 


8276 


1174 1326 


6849 


1207 2457 


7821 


1139 2389 


7809 


1803 2447 


8281 


91 1341 


6864 


192 2308 


7829 


823 2078 


7824 


1232 1268 


8289 


767 2017 


6881 


1359 2391 


7344 


312 2188 


7841 


279 1529 


8304 


1048 1452 


6884 


622 1878 


7361 


1519 22Si 


7844 


1062 1438 


8321 


639 1889 


6889 


83 1333 


7364 


942 1558 


7849 


1043 2293 


8324 


518 1922 


6896 


164 2336 


7369 


963 2213 


7856 


684 1816 


8329 


573 677 


6900 


130 870 (5) 


7376 


876 1624 


7876 


1126 1374 


8836 


344 2156 


6916 


554 1946 


7396 


86 2414 


7881 


859 2109 


8356 


434 2066 


6921 


661 589 


7401 


1299 2451 


7889 


167 1417 


8361 


1019 2269 


6929 


327 1577 


7409 


847 2097 


7904 


1148 1352 


8369 


537 713 


6944 


712 1788 


7424 


132 2368 


7921 


89 1161 


8384 


372 2128 


6961 


719 1969 


7441 


1479 2271 


7924 


882 1618 


8400 


220 280 (6) 
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®nb^| ia\i[ 


^nH- 


3a*l 1 


^nSn 3a»t 1 


®nba. 
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8401 


799 2049 


8804 


296 2202 


9201 


899 1649 


9600 


i4Q 860 (ä) 


8404 


896 2102 


8809 


197 1053 


9204 


198 2302 


9601 


199 1448 


8409 


1403 2347 


8816 


1104 1396 


9209 


647 1797 


9604 


98 2402 


8416 


196 2304 


8836 


94 2406 


9216 


96 2404 


9609 


1«08 2147 


8436 


70« 1794 


8841 


221 1029 


9225 


816 485(10) 


961« 


1204 i29« 


8441 


979 2229 


8849 


457 793 


9236 


894 160« 


968« 


80« 1«94 


8449 


607 1857 


8864 


692 1808 


9241 


171 1421 


9641 


1871 2379 


8464 


92 2408 


8881 


359 1609 


9249 


943 2198 


9649 


1407 2848 


8481 


1191 2441 


8884 


1122 1378 


9264 


1208 1292 


9664 


«08 1892 


8484 


478 2022 


8889 


1667 2083 


9281 


591 1841 


9681 


969 2209 


8489 


1067 2317 


8896 


836 1664 


9284 


222 2278 


9«ft4 


«78 1822 


8496 


136 2364 


8900 


470 330 (5) 


9289. 


1488 2267 


9689 


888 2188 


8516 


754 1746 


8916 


446 2054 


9296 


964 1536 


9696 


2«4 228« 


8521 


1539 2211 


8921 


411 1661 


9316 


854 164C 


9716 


84« 2164 


8529 


727 1977 


8929 


428 1673 


9821 


139 1889 


9721 


1811 1989 


8544 


888 1612 


8944 


1212 1288 


9329 


927 2177 


9729 


228 1478 


8561 


169 1081 


8961 


281 969 


9344 


812 1688 


9744 


412 2088 


8564 


242 2258 


8964 


842 1658 


9361 


519 1769 


9761 


1319 2431 


8569 


1587 2163 


8969 


1187 2437 


9364 


1058 1442 


97«4 


458 2042 


8576 


1024 1476 


8976 


824 1676 


9369 


787 2037 


9769 


887 1637 


8596 


814 2186 


8996 


386 2114 


9376 


624 187« 


977« 


424 207« 


8601 


699 1949 


9001 


499 1749 


9396 


1086 1414 


979« 


714 1786 


8609 


647 1897 


9009 


1503 2247 


9401 


299 1549 


9801 


99 1349 


8624 


932 1568 


9024 


468 2032 


9409 


97 1153 


9809 


447 1697 


8641 


871 2121 


9025 


9Ö 345(10) 


9424 


«32 1868 


9824 


768 1732 


8644 


262 2238 


9041 


1679 2071 


9441 


479 1729 


9841 


62* 721 


8649 


93 1157 


9044 


138 2362 


9444 


538 1962 


9844 


988 1562 


8656 


1216 1284 


9049 


243 1493 


9449 


1648 2107 


9849 


707 1957 


8676 


974 1526 


9056 


916 1584 


9456 


616 1884 


985« 


81« 2184 


8681 


1459 2291 


9076 


774 1726 


9476 


674 1926 


987« 


874 2126 


8689 


1367 2383 


9081 


509 741 


9481 


1691 2059 


9881 


141 1109 


8704 


948 1552 


9089 


1783 1967 


9489 


1188 2438 


9889 


688 1833 


8721 


1311 2439 


9104 


848 1652 


9504 


748 1752 


9904 


648 1852 


8724 


582 1918 


9121 


489 761 


9521 


1039 2289 


9921 


911 2161 


8729 


1723 2027 


9124 


818 168» 


9524 


282 2218 


9924 


1118 1382 


8736 


1144 1356 


9129 


878 877 


9529 


15^ 2227 


9929 


178 1077 


8756 


734 1766 


9136 


55« 1944 


9536 


244 2256 


993« 


1044 1456 


8761 


1819 1934 


9156 


1034 1466 


95^6 


116« 1334 


995« 


86« 1634 


8769 


137 1113 


9161 


1131 2381 


9561 


331 1581 


9961 


469 781 


8784 


528 1972 


9169 


263 1513 


9569 


««8 1918 


9969 


1063 2313 


8801 


599 1849 


9184 


1072 1428 


9584 


172 2328 


9984 


728 1772 
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11. ©ie etften l^bm 1Bielfa4)ett Ut Saluten n unb ti-^ 
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NT 



Ntj 



N 



Ntt 



N;r-* 



3.141592 653590 

6.283185 807180 

9.424777 960769 

12.566870 614859 

15.707963267949 

18.849555 921539 
21.991148 575129 
25.132741 228718 
28.274833 882308 
31.415926 535898 

34.557519189488 
37.699111 843078 
40.840704 496667 
43.982297 150257 
47.123889 803847 

50.265482 457437 
53.407075 111026 
56.548667 764616 
59.690260 418206 
62.831853 071796 

65^973445 725386 
69.115038 378975 
72.256631 032565 
75.398223 686155 
78.539816 339745 

81.681408 993335 
84.823001 646924 
87.964594 300514 
91.106186 954104 
94.247779 607694 

97.389372 261284 
100.530964 914873 
103.672557 568463 
106.814150222053 
109.955742 875643 

113.097335 529233 
116.238928 182822 
119.380520 636412 
122.522113 490002 
125.663706 143592 

128.805298 797182 
131.946891 450771 
135.088484 104361 
138.230076 757951 
141.371669 411541 

144.513262 065130 
147.654854 718720 
150.796447 372310 
153.938040025900 
157.079632 679490 



0.318309 886184 
0.636619 772368 
0.954929 658551 
1.273239 544735 
1.591549 430919 

1.909859 317103 
2.228169 203287 
2.546479 089470 
2.864788 975654 
3.183098 861838 

3.501408 748022 
3.819718 634205 
4.138028 520389 
4.456338 406573 
4.774648 292757 

5.092958 178941 
5.411268065124 
5.729577 951308 
6.047887 837492 
6.366197 723676 

6.684507 609860 
7.002817 496043 
7 821127 382227 
7.639437 268411 
7.957747 154595 

8.276057 040779 
8.594366 926962 
8.912676 813146 
9.230986 699330 
9.549296 585514 

9.867606 471698 
10.185916 357881 
10.504226 244065 
10.822536 130249 
11.140846 016433 

11.459155 902616 
11777465 788800 
12.095775 674984 
12.414085 561168 
12.732395 447352 

13.050705 333535 
13.369015 219719 
13.687325 105903 
14.005634 992087 
14.323944 878271 

14.642254 764454 
14.960564 650638 
15.278874 536822 
15.597184 423006 
15.915494309190 



51 
52 
53 
54 
55 

56 
57 

58 
59 
60 

61 
62 
63 
64 
65 

66 
67 
68 
69 
70 

71 
72 
73 
74 

75 

76 

77 
78 
79 
80 

81 
82 

83 
84 
85 

86 
87 
88 
89 
90 

91 
92 
93 
94 
95 

96 
97 
98 
99 
100 



160.221225 333079 
163.362817 986669 
166.504410 640259 
169.646003293849 
172.787595 947439 

17^.929188 601028 
179.070781254618 
182.212373 908208 
185.353966 561798 
188.495559 215388 

191.637151 868977 
194.7787U 522567 
197.920337 176157 
201.061929 829747 
204.203522 483337 

207.345115 136926 
210.486707 790516 
213.628300 444106 
216.769893097696 
219.911485 751286 

223.053078 404875 
226.194671058465 
229.336263 712055 
232.477856 365645 
235.619449 019234 

238.761041 672824 
241.902634326414 
245.044226 980004 
248.185819 633594 
251.327412287183 

254.469004 940773 
257.610597 594363 
260.752190247953 
263.893782 901543 
267.035375 555132 

270.176968 208722 
273.318560862312 
276.460153 515902 
279.601746 169492 
282.743338 82308i 

285.884931 476671 
289.026524 130261 
292.168116 783851 
295.309709 437441 
298.451302091030 

301.592894 744620 
304.734487 398210 
307.876080051800 
311.017672 705390 
314,159265 358979 



16.233804 195373 
16.552114 081557 
16.870423 967741 
17a88733 853925 
17.507043 740109 

17.825353 626292 
18.143663512476 
18.461973398660 

18.780283 284844 
19.098593 171027 

19.416903057211 
19.735212 943395 
20.053522 829579 
20.371832 715763 
20.690142 601946 

21.008452 488130 
21.326762374314 
21.645072 260498 
21.963382 146682 
22.281692 032865 

22.600001 919049 
22.918311 805233 
23.236621 691417 
23.554931 577601 
23.873241 463784 

24.191551 349968 
24.509861 236152 
24.828171 122336 
25.146481008520 
25.464790 894703 . 

25.783100 780887 
26.101410667071 
26.419720553255 
26.738030439438 
27.056340325622 

27.374650211806 
27.692960097990 
28.011269 984174 
28.329579 870357 
28.647889 756541 

28.966199 642725 
29.284509 528909 
29.602819 415093 
29.921129 301276 
30.239439 187460 

30.557749 073644 
30.876058 959828 
31.194368 846012 
31.512678 732195 
81.830988 619379 



8ottfie|tttig tiefet Zaftl 
SStelfadE^ tH>n n in 30 2>e){malflellem 

Seim Gebrauche biefer ^Cbt^eUung toith bie dnbjiffer (bie 12» X)e|tmalfteae im 
^u^brucfe Don Nti) in bet Dotange^enben edt^eilung um 1 oetminbert, fo oft bie 
3a()l ^iet mit einet Stffet übet 4 anfängt. 



N 



Nti 



TN 



Ntt 



JSlrr 



Ol 
02 
03 
04 
05 

06 
07 
08 
09 
10 

11 
12 
13 
14 

15 

16 
17 

18 
19 
SO 

21 
22 
23 
24 

25 

26 
27 

28 
29 
80 

81 
82 
93 



793238 462643 
586476 925286 
379715 887980 
172958 850573 
966192 813216 



383280 
766559 
149839 
538118 
916898 



759430 
552669 
845907 
139146 
932384 



775860 299677 
288508 682957 
701147 066286 
163790 449516 
626483 882795 



725628 089077 216075 

518861 551720 599854 

812100 014863 9826 

105388 477007 865918 

898576 989650 749193 

691815 402294 182472 
485058 864987 515752 
278292 827580' 899081 
071580 790224 282311 
864769 252867 665590 

658007 715511 048870 

451246 178154 482149 

244484 640797 815429 

037728 103441 198708 

830961 566084 581988 

624200 028727 965267 

417438 491871 848547 

210676 954014 781826 

008915 416658 115106 

797158 879301 498885 

590392 341944 881665 
388630 804588 264944 
176869 267281 648224 



970107 
768846 
556584 
349828 
148061 



729875 031508 
192518 414783 
655161 798062 
117805 181342 
580448 564621 



986300 048091 947901 
729588 505735 831180 
522776 968378 714460 
316015 431022 097789 
109258 893665 481019 

902492 856808 864298 

695780 818952 247578 

488969 281595 680857 

282207 744239 014137 

075446 206882 897416 

868684 669525 780696 

661923 132169 163975 

455161 594812 547255 

248400 057455 980584 

041688 520099 818814 

834876 982742 697098 
628115 445886 080373 
421358 908029 468652 
214592 870672 846982 
007880 883816 230211 

801069 295959 618491 

594307 758602 996770 

387546 221246 880050 

180784 683889 768329 

974023 146583 146609 



64 767261 609176 529888 

65 560500 071819 918168 
661858788 584463 296447 



146976 997106 679727 
940215 459750 068001 
733458 922893 446286 
526692 885086 829565 
819980 847680 212845 

113169 810323 596121 
906407 772966 979404 
699646 285610 862688 
492884 698253 745968 
286123 160897 129242 

079861 628540 512522 
872600 086188 895801 
665838 548827 279081 
459077 011470 662860 
252315 474114 045640 

045558 986757 428919 
888792 899400 812199 
682080 862044 195478 
425269 824687 578758 
218507 787880 962087 



011746 
804984 
598223 
391461 
184700 



249974 845817 
712617 728596 
175261 111876 
637904 495155 
100547 878485 



977988 568191 261714 
771177 025884 644994 
564415 488478 02827S 
357658 951121 411558 
150892 418764 794882 

944180 .876408 178112 
787369 889051 561891 
580607 801694 944671 



^tlauietnn^tn 



unb 



2ln«)enlmngm tJorfteljenlrer €öfek 



Mais ce champ ne se peut tellement moissoner, 
Qu€ les dermers venus f»'v trouvent ä glaner. 

Lafontaine. 



I. Cmrid)tun8 her €afel für <^ua^ra^ mh jilubtkjaljlen. 



§.1. 

©ie £luabfat* urt) Äubifjolj^len wetben gcwJ^nKdf^ auf jweieriei SBeife 
gebttnet: etumbet etfcl^inen, wie beim SB ega, bie £luabtatja^(en fut; 
iut> abgefonbett in natfitlid^et £)tbnmi9 auffleigenb in einet; «nb 
eben fo bie itubi^a^ilen in einet onb^tn Xafel: cbet, toai füt mand^^e 
Stpede t)ott^eil^ftet iji, bie Öuabtat* unb Äubifjo^len einet unb betfeU 
ben®atnb}a^l fiel^ien in obgefcnbetten ®)>aUen nthtn einanbet, unb 
laufen fo in natfitlidf^et Ötbnung fott* Sn bet t)ctfie^enben SEafel pnb 
abet bie £luabtau txtA StvLbHicüjkn , tlftÜS wegen bet @tf^tnif be§ 
9taume$, t^ilS i^tet einfadf^ten S3ete(|)nung ^albet, na^ ©tupfen ju 
10000 fo geotbnet; baf man in bet etfien £)oi)i)elfj)alte; inbem man 
t)om anfange bet Safel Seite 2, hxi ju intern @nbe @eite 401 , fett:: 
fcl^eitet^ fibetatt nut bie fi-uabtat? unb Äubif jaulen untet 10000 , in > 
bet j weiten ®palit hingegen bie Sluabtat^ unb «Kubif jaulen itoi^ö^n 
10000 unb 20000; in bet btitten bie jwif(if)en 20000 unb 30000 unb 
f* f in bet jebnten obet legten ^paltt tnili^ bie ^wifc^en 90000 unb 
100000 antrifft; e5 flehen ba^et beim Xuffd^tog^ be8 fl5ud()e* bie Öuo^ 
btati? unb Äubif jaulen aütx Bai)kn, wtld)t nad) bet fonjionten ©iffetenj 
10000 aufjieigen; in betfelben ^tijontalen 3eÄe. 

3* 93. (Seite 2 unb 3 in bet mit 43 bejeid^neten horizontalen 3ei(e 
ftnbet man bie £luabtat^ unb itubifja^ten bet 3a\)Un 

48, 10043; 20048, 80048, 40048, 50048, 60048, 70048, 80048 m\> 90048 

unb eben fo @eite 258 unb 259 in bet mit 29 be^eid^^neten Beile bie 
Sluabtot^* unb itubi^al^n t)on 

6429, 16429, 2641»; 86429, 46429, 56429, 66429, 76429, 86429, 96429. 



_ 4S4 — 

Wlan tarn an allen biefet %tt BaijUn httxttki Siffetn ttntetfd^tben, 
bte XnfangSiiffetn obet ben Aopf bev 3a^(f bie mittleren ober ben JtSt^ 
ptt, unb bfe t>m enbjiffcm obet ben guf betfetbem 2)a bie Anfangs^ 
jiffietn meuteret in natfiriid^et iOrbnung auf einanbet folgenben jEluabtot^ 
obet Äubifja^len ftd^ nid()t änbent; unb bie t)iet ©tbjiffetn biefet Säulen, 
toenn i^te ©tunbia^Ien na^ bet ©ijfeteni 10000 auffteigeu; olfo nocji 
$. 1 in einet unb betfelben ^otijonta(en Seite gelegen finb, i\xtd)(mS ben^ 
felben SBett^ bel^alten; fo etjiett man eine bebeutenbe @tff>atntf beS Stou^ 
me$ unb gewinnt nebftbei an bet itotteft^eit bet ^fel, wenn man biefe 
}wei ©attungen t)on Siffetn, n&mli^ ben ito))f unb ben %vif einet 3a(il 
in bet Safel nut einmal anfefet. %u$ biefem ®tunbe entl^SU iebe 
' t>ettifale 6palte in bteiteten Siffetn alS ^(uffdMf^ ben Aopf unb }wat 
linfö füt bie iCluabtatiablen biefet QpaUt, ted^tö fßt bie ^ul^ifjo^len, 
unb inbem man in bet @^atte t)on oben nad) unten l^etabfS^tt, ben 
JtStpet betienigen £luabtat^ unb iCubifja^len, beten ©tunbio^ten in 
natiitlid^et £)tbnung aufjleigen. £)ie Sinl^eiten unb 3e^net biefet ®tunb$ 
jaulen fielen in bet mit K bejeidl^neten ®pa\tt, bie «^unbette obet unb 
]()5^eten ©tetten betfelben, mlä)tman aviä) bieÄo))fjiffetn bet ®tunb« 
ja^^l benennen fann, in bet obetjien ^orijontalen Seile, »o jte in imU 
tetn Siffetn etfc^inem 

3. 93. @eite 2 ftnbet man in bet t)ettifalen @)>alte, mldft bie S4( 
300 iut 3(uff(l(Mfi ^at, in bet «bt^eilung IP bie Sohlen 

000, 006, 012, 018, 024, 080, 086 u. f. f. 

unb in bet 5(bt^eilung N^ bie Sal^len 

0000000, 0270009, 0540036, 0810081, 1080144, 1850255, 1620324 vu f. f. 

Jene ftnb bie SRittel^if etn bet £luabtat}a^len, biefe bie bet «Kubif^^ten iM)n 

30000, 80001, 800Q2, 80008, 80004; 80005, 80006 u. f. f. 

S>et gemeinf(Mttid|>e Ao|>f bet etfietien ift 90, bet leiteten Sohlen abet 270. 

§^ s: 

60 ofr bet Äo))f bet Bc^Un einet ^))alte nm eine gin^eit wi^% 
ift tß iaimd) angezeigt, baf bet &hptt biefet Sa% bei weicht bie TUn^ 
betung Statt ^at, mit einem ©tetn (*) anfängt; e8 et^alten ballet oße auf 
biefe 3a^l in betfelben loettifalen Qpalit folgenben Säulen einen nm eine 
©n^eit loetgtSfetten Äo))f. Sji hingegen, wdS Sufetft feiten gefd^^t, fut 
weitet unten folgenbe Säulen, ii^ Anbetung be5 Äoi>fe8 gleidj^ 2 ©n^ 



i^eiteti, fo wfeb tiefe SunÄ^the bet ito:(>fe!ffetn bei fetter B0, m fte «fa« 
tritt, mit «tnettt XuSrnfung^ietd^n (!) bejetdl^ttet. 9i€lft6ei t)etttetett btefe 
jtpei 3eid^ (* utib !) immet bie äiffetLO an ienet Stelle, m ffe etf4)ei# 
mn. 3« 83. bet ito))f'bet t>m:bettattntett 34len §. 2 t{l itt bec ^Cbi^i:? 
lung N^ 6i$ )U€ (Btttabso^l 30036 gleich 270/Doti ba <m obet füt bie 
folgenbcn ©runbja^len 30037, 30038, 30039 u- f. f. gleidf^ 271. 

JBaS nun ben guf obet bie t>ier enbjtffem einer Guabrat« ober 
^ubiFjal^I anbelangt, fo fte^n btefe in ber etßen t)erttfalen ^opptU . 
Sp(Ait in ben beiben mit N* unb N^ bejeid^neten ^tbt^iüingen t)on ben 
\)5t)tten ©teilen abgefonbert, unb gel^oren umgeanbert für bie SaiiUtn ber 
iibrigen 9 t)erti!alen @))alten, mlä)t in berfelben borijontalen Seile mit 
jeneti gelegen finb. @o ^aben } 63. Seite 2 bie £luabrate ber ©runb« 
ja^leti 

43, 10043, ä0b4^, 30043, 40043, 50043, 60043, 70043, 80043, 90043 

bie enbjiffetn 1849, unb i^re Äubifja^len bie gnbiiffcrn 9507 gemein^ 

fd^aftlidb» 

Snbem man alfo ben ^^p^ htm Ä8r^|)er Dorfetfet, unb ben Suf nad^^ 
folgen laf t, ergibt ftd() beim Sufamtnenfteden biefer brei iBeftonbt^eile fo^ 
^fort bie verlangte £luabrat:: ober Aubüjai^l. 

§.4. 

^iernac^ finbet man bie Sluabrat* ober Äubifjabl einer gegebenen 
btetJ, t)iers ober ffinfjiffrigen ©runbjabl, wenn man 

1. bie »^unberte biefer 3a]^l (worunter audb aUe bCi&eren ©teilen bert^ 
felben \)erftanben werben) in ber oberften borijontalen 3eile auffud[>t. äB5ei 
fünfeiffrigen Sagten fd[)Iagt man baä feud& ba auf, wo bie auf bie oberfte 
^fjir ber ©runbja^l folgenbcn 2 SteHen in ber erpen 2)opt)elf»)alte t>or^ 
fommen, ba fW|) bann bie S^a(te leid&t ergibt, wo alle brei ifi^ntn ©teU 
len ber ®runbjabl aK Äuffcbrift erfd(>einen, fobann 

2. in berjenigen t)ertifalett Qpalit, weUj)e bie gegebenen ^nberte jur 
^(uffd^ift ^, fo weit b<tabf%t, bis man in bie botijontale Seile ge^ 
langt, mVi)t bur4) bie jwei enbjiffern ber gegebenen ©runbjabl fü(>rt: bie 
bofelbft befmblid^ 3a^l ifi nun ber Mxptt ber t>erlangten £luabrat:r unb 
Jtubifjabl (§• 2), ju weld^r nur no(^ ber ^o^f unb ber Suf nadf^ §. 3 
bin3Ugef(l()ritiben wirb. 

©ei 8* SS. N=r 88198, ba 81 in ber erftenSJo^elft^alte erfi ©eite 
328 al§ 2tuffd^ift erfd^int, fo finbet man bie ^unberte 881 ©eite 329 
In ber a^n t^ertifalen BpaUt, unb e« ift 777 ber Äo})f ju N», ber 
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Mtpet 871, ber guf 0809; fomit N»= 7778710809: hingegen ifk fSt 
N' bet Stopf 684, mUl^t um 2 Sm^ttcn \>ttgtbfttt wetben mtsf, »dl 
ber iuge^5rige AStpet bet JCubi^a|)l untet bem Seiden (!) anzutreffen i% 
man ftnbet t^ glef(|^ 05895722, Utbem wegen*§* 3 ba» Setd^n (!) mit 
iu etfe^en fommt, unb ben Suf <oxi bet etften 2>op))elf)Hibe 1373, 
ba^et rP=686058957221878* 
®ani eben fo etgibt ftd^ füt 

N-10048, etitt 2, N»=100861849, N^z:1012955549507 

N=809a7, 6dtC 40, N»:=:960814009, N»=2978285t88997S 

N— 96429; Btttt 259, N'-9298552041, N>=896650074761589 u. f. f. 



§. 5. 

!Dlan fielet, baß bei bfefet 2(notbnung bet £luabtau ttnb ititbtf^ 
zahlen fibet bte «^Slfte bei Slaume«, weldE^n fonfi ibte 2(nfang$$ unb 
(Snbiiffetn eindencmmen ^Stten, etfpatt wttb. IBetta^^ten wir j. fB bte 
®etu 305 : bie Jtopfstffetn biefet Seite bettagen allein 30 Siffetn, xotiäft 
Htä) ade 50 Seilen fidf fafi ungeSnbett wiebet^olen, unb thm fo Diete 
äiffetn wiebet^olen {^ in ben iCo)>ftif|ietn bet ®mniiaf)kn, biei gibt 
3000 etfpatte 3iffetn, f(|)lSgt man ^iet}u bie 2000 abgSngtgen @nb^ 
iiffetn; fb beloufi ftd^ ba$ ®an}e auf 500Q Siffetn, wS^nb auf biefet 
6eite blop 2587 Sifpmi witflid^ Dot^anben ftnb. Mtin an6) f&t bie itom 
fteuftion bet Safein bietet biefe Xnotbnung unt)et(ennbate SSottbeile* 

flSegteiffid^ bilben bici £luabtate natfitlic^t Ballen eine atit^metif(^ 
9tei^ jn^eitet £)tbnung, unb bie «ftubifial^len eine atitbmetifd^ 9letbe bet 
btitten £)tbnung, unb man bat jut fBefKmmung ienet }wet unb }ut JBei 
ftimmung biefet btei 2>ifeteniteiben ju fummiten. 6ofut}unb bfin^ 
big biefe fKet^obe audl^ ift, fo ofi man eine 9iei^ auf einanbet fblgenben 
iQuabtat^ obet itubi^a^len ta beted^nen ^t; fo iSft fte fu^^ bei bet Stons 
fhuftion einet Safel, wie bie lootliegenbe, nod^ bebeutenb t>eteinfa4ien, 
inbem id^ }eige, baf fowo^l bie £luabtat« aß auc^ bte Jtubifja^n wie 
bie ©liebet einet atitimetifdl^en Steige bet etfien £)tbnnng betedi^et 
»etben fSnnen. / Um biefe« ^inpfe^^en, benfe man m eine ou« me^ 
ten Siffetn befie^enbe äa^l N t)on bet «ed^ten jut «nfen in jwei Äaffett 
getbeilt, beten etße bie n (Snbiifletn bet 3abl N, bie }weite abet ifyct l^S^ 



— 4t« — 

&ttUen tnÜfSü : btiti6)nti man bte numenfcl^en SBSert^ tiefer «ftlaffen 6e^ 

}ie^ung$n)eife mit a nvb ß, fo et^alt matt 

N=/J.10«^ +«, ©icfeö gibt 

N»=|j8.10» +«]»=/5»;10«"+2a/9.10"+a»=(/9MO"+2a/9)ia^ +«« 
N*=/8»aO»»+3/5'«40»^+8/5a^lO»4-a»=:(/5».102n-|-8^»a.lO"+3/9a«)10"+a». 

S^etlt man nun ixt 3a^Ien N« unb PP t)cn bet Sled&ten jur 8inf en 
gleid^all« In n jfffrfge Jttaffen; fo jetgen tiefe 5Cu«ttfi(fertaf weld^ 
SBBett^ an6) ß ^ai, tie erjie Äfajfe in N* «nt N», au8 tenfelben Siffetn Uc 
fte^^en Witt, ml^t in a« unt a^ tejie^ungSweife a» ©itjiffetn etfdf^einen. 
@e^t man a(fo nad^ einontet /$=!/ 2, 3, 4 . .., fo ifi Rat taf tie n Snt^ 
Siffent ben um 10» auf|leigenten äa^Ien 

««, (lO^+a)», (2.10" +«P, (3.10°+«)2+. . . iinD 
«», (10»+«)», (240''+«)», (840" +«)»+ . . . 

gcmeinfd^H^fUidl^ ans^ixtn. 

93e(anntli(i(^ l^aben ter berfi^mte Sefutt ©ultin unt fpatet^in tet 
Sngenieut ©^guin in i\)ttn fd()on im SSotwotte citirten SBetf en tie Safein 
tet tluattat:: unt StubifioifUn hii 10000 ]()etau$gegeten. SRan ttaud^te 
ta^r beite SSSetf e bloß fotgfaltig ju tjerglei^en, unt tie nic^t fibeteinjiims 
menten Stellen einet neuen JRed^nung ju untetjie^en, um tie 4 entjiffetn 
in ffimmtlid^en Öuattat^ unt Äubifja^)len, bi8 jut ©tuntja^l 100000 ju 
erhalten. 3ut93efiimmung tet tatauf .folgenten ^(^etn @tellen in ten £lua« 
► ttat^ unt Äubif jaulen t. i. tet numetifd[)en SBettl^e i^tet jweitenÄlaffe, fe^ 
man a^=hAO^+^, unt eben fo a^=:B.10n+A, wo im tjotlfegenten Satte 
11=4 ifi, alfo a unt A tie 4 ßntjiffetn in «* unt a^ bejie^unflSweife 
t)otfteaen; fo folgt naö^ @ubfiituitung tiefet SBett^e in ten XuSttiicFen fut 
N« unt N^ (§. 5) 

N^(/5».10" +2«/?+b)10" +a 
N8=(/5'.10«" +8/}8a.l0" +3a/52 +B)10" +A 

tet numetif4)e SEBettb tet jtoeiten Jtlaffe in N« unt N^ ifi fblglidf^ bejie* 
^ungSweiji iaß+h, unt 3a^ß+B. aRad()t man alfo nadf^ einantet ß 
unt B=l, 2; 3, .♦. 9, fo bilten tieäiffetn tet jweiten Älaffe in ten Öuas 
txat:: unt «ftubifja^len tie @lietet einet attt^met{fd()en 9tei^e.tet etfien 
Öttnung, teten fonfiante ©iffetenj in ienen Za, in tiefem abet 3a* ifi, 
t)otan%fe|t, tap man t>on tiefet klaffe blog tie n @ntiifetn beibe^Slt. 
^t man abet fo tie imi er{ien klaffen einet iQuattat:: otet «ftubi!« 
W¥ bejiimmt ; fo etgeben ^d) fofott au^ tie äbtigen ^S^eten 3if^ 
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fem bctfelben, mUltt bei ben £ltutbtat)i^len f[(|» unmetRtdb Snbent, unb 
bei itn iCubif jaulen um nabe gleicbe £)ifeteti)et| fertfdbteiten. 

SSeifpieU: 
gut bie Ba^Un, ml6)t auf bie 3abl «=3700 in natfitlicbet £>rb^ 
nung folgen, ftnb bieöuabrate betSablen 10H-«i 2.10M-a, 3.10*+j: 
u. f. f* in folgenbet Safel entbalten. 



a 


«» 


(10*+«)» 


(2.10*+«)« 


(3.10*+«)« 


Oijfctcni bcr 
». Äloffe 


3700 


1369 0000 


18769 0000 


66169 0000 


113569 0000 


7400 


8701 


69 7401 


71 7401 


73 7401 


575 7401 


7402 


3702 


70 4804 


74 4804 


78 4804 


• 582 4804 


7404 


8703 


71 2209 


77 2209. 


88 2209 


589 2209 


7406 


3704 


71 9616 


79 9616 


87 9616 


595 9616 


7408 


8705 


72 7025 


88 7025 


92 7025 


602 7025 


7410 



bingegen liefern bie britten ^cteftjen biefet ©runbjablen bie Safel 



« 


a* 


(10*+«)» 


(2.10*+«)» 


"©fffccehj Der 
2. ItlafTe. 


8700 


506 5300 0000 


25713 5300 0000 


133120 5800 0000 


0000 


3701 


6 9408 1101 


19 1611 1101 


137 3814 1101 


2203 


3702 


7 3518 4408. 


24 7930 ^408 


154 2342 4408 


4412 


8703 


7 7630 9927 


. 80 4257 9927 


171 0884 9927 


6627 


3704 


8 1745 7664 


36 0593 7664 


187 9441 7664 


8848 


8705 


8 5862 7625 


41 6937 7625 


204 8012 7625 


1075 



woraus ju erfeben ijl, baß in berfelben borijontalen Seile fowobl bie 4 ©ib^ 
jiffern ber £luabrat5 unb itubifjablen pdb »ieberbolen, ali and) ibre 4 b6= 
beren ©teilen nacb gleicben ©ifferenjen fbrtfcbreiten* 

§. 7. 

©a bie ©ifferenjen ber 2. Älaffe 4n ben Öuabratjoblen gerabe Sab* 
len finb, unb nur in ben beiben @nbjiffern t)on einanber abweicben, (b 
bitben biefe notbwenbig eine ?)eriobe toon bejiebungSweife 25 unb 50 ®lie« 
bem, nacb meldber {te in berfelben £)rbnung wieberfebren. ^an fann olfo 
mittelfi einer ^filf$tafel biefe ?)er{oben im 89orau$ Utt^mn, unb erf^rt 
it(b fo bie 9»ube ber fhifp^nwetfen Äbbftion biefer ©ifjkrenjen, inbem man 
für ben ganjen Umfang ber aJafel bie Sablen ber S^itlaffe au* berfelben ber« 
auSfcbreibt. @ine fold^e Safel liefert bie erfte ber ^fiffäeafeln ®eiu 401, 
wo ba§ 6nbe ber ?)eriobe mittelft eine« 2(u6rufung8jeicbenS (!) angebeutet 
ift. ©iefe SSafel entbSlt in ber oberften bortjontalen Seile bie SMfperenjen 
04, 06 . . . bi§ 48, in ber unterfien Seile aber bie2)tfi«renjen 96, 94, 92».. 
bi§ 52 in breiterer ©cbrift. »erlangt man nun bie ©lieber einet arit>« 
metifd^en Steibe, beren fonftante 2)iferenj oben fiebt, fo gebt man mit 
bem %tfang§^iebe biefer fSUi1)t in bieienige QS^alit, welcbe bie glei<bfdil$ 



dege^ene 2)tf|mn) jüt 3(ttffk^fit ^At, ttnb fdi^Ydh bte tu tetfelben Htiu 
M nail^lgtnUn Säulen i)er<mä: wofcm «bet bte gegebene ©fffetenj 
unten wttimmt, fo fteigt man in betfelben ®paltt \>on Um gegebenen 
SCnfangSgHebe auj^Sttö. 3* ^. @ei 31 ba$ ^tnfdngSglfeb unb 42 bie 
fonjlante ^ifferenj einer arit^metifc^en 9?ei^, fc fi'nbet man in ber mit 
42 bejetd^neten t^ettifalen ®pa\it unter 31 fbf^trt bie 3a^(en 78, 15, 57, 
99, 41^ 83, 25 u. f. f. unb bei bemfelben ^(nfangSgliebe unb ber ©iffe^ 
tenj 58 erl^Slt man beim TCufwartSjieigen bie 3ablen 89, 47, 05, 63, 21, 
79 tx. f. f. 

§.8. 

®an) eben fo ließen {{(b bie Xaftln fßr bie lE^^ren ^otenjen na^ 
türlicl^t äablen, unb oud^ für ^rcbufte jweier ober mebreren ungleidlKn 
Saftoren entwerfen« 3mmer gibt ed bti berlei SaUtn eine ^eriobe, nac^ 
beren 2Cbtouf bie enbjiffern ficb wieberbolen , unb bie i)i^tttn ©teilen 
nad^ berfelben ©ifp^renj anflieigen. Um bie bSberen ?)otettjen ber erflen 
|)eriobe ju beftimmen , f ann man fid^ ber Öuabratsunb itubif jaulen mit 
metfUdber JCbfürjung ber OfedS^nung bebienen, wenn man erwagt, baf 
(N«)«±=N*, N'.N3=:N5, (N«)»z=N«, (N«)«.N3=N^ (N*)»=N«, (PP)»=R* 
u, f. f« fei. S3ei ben unter bem 9tamen fi3inomialfoeffiiienten 
tjorf ommenben Sablen , wenn btop brei enbjiffcrn jic^ wieberfyolen foUen, 
tft bie ^eriobe beim {weiten unb britten !93inomia(!oeffijienten gleic|)i 2000, 
beim toierten 4000, beim fünften 20000 u. f f» wie e8 au8 folgenben 
a5rucl()ftiJrfen einer t)on mir angefertigten SSafel erfid()tlicif> wirb. 
S^ofel ffir itn ^weiten unb britten JBinomiaSoeffijienten. 



a 


7 


Z7 


47 


67 


87 


(1) © 


(1) © 


© © 


©© 


© © 


00 
Ol 
02 
08 
04 

05 
06 
07 
08 
09 


9 

44 650 

45 850 

46 051 

46 753 

47 456 

48 160 

48 865 

49 571 

50 278 
50 986 


5 

6921 900 
7166 550 
7411 900 
7657 951 
7904 704 

8152 160 
8400 820 
8649 185 
8898 756 
9i\9 084 


3 3 

648 276855 
46 80499 
49 84155 
51 87794 
54 91446 

57 95101 
59 98758 
62 802418 
65 06080 
67 09746 


11 17 

042 292789 
47 803832 
52 14879 
56 25931 
61 86988 

66 48050 
70 59116 
75 70187 
80 81262 
84 92848 


'1% ftO 

441 104723 
48 27165 
55 49613 
61 72068 
68 94530 

75 216999 
81 89l74 
88 61956 
95 84444 
501 806940 


37 le 

840 9712657 
49 750498 
58 788847 
6^ 826205 
75 864072 

84 901948 

92 989889 

901 977725 

10 «'015626 

18 (m^i 





Safel fßt ben t){e¥ten SinomtelSoefftitenun« 




a 


^ 


47 


81 


t%7 


1117 






m 


iS^ 


lOS 


8« 


00 


9918641 075 


806058540 


8542746489 


3423982388 


896ift766287 • 


Ol 


97Ö562 975 


28351829 


652459096 


765298863 


40429870630 


02 


10032729 525 


40655162 


762209595 


4106696028 


1206114461 


08 


090141 425 


57970042 


871997948 


448178844 


1982497745 


04 


147799 876 


75295974 


981824149 


789732324 


2759020499 


05 


205704 080 


92682963 


9091688222 


5181871481 


3585682740 


06 


268856 240 


409981018 


201590170 


478091327 


4312484484 


07 


822256 560 


27840129 


811580002 


814891875 


5089425748 


08 


880905 745 


44710816 


421507727 


6156773138 


5866506549 


09 


489804 501 


62091579 


581523354 


. 498735129 


6643726904 



2>{efe itoet Xafeln f^aben, wie mm ftebt, biefelbe (Sxnni^tm^ xovt ble 
i^otanfiebenbe ^fiel bet £luabtau unb Jtubifja^Ien, unb mm tt\ßx tu$ 
tbnen j. äB. 

(''^''')=249571, (^'^^^)zz22488671, (''^^)=57657951, (^*'^^^)=17325981951 
('^2*)=10489804501, (*^][^*)=1086498735129501 u. f. f. 



ni. 



jur f öfuttg ber üfrfdjtflnettett ^^ufgaben. 
§* 9. 



äBenn glet^) biefe Safe( bet £luabtat$ unb ituHfia^Ien nur auf 
ffinfitfftige ®runbi4len m befd()Yanft; fc iSft ftdf) leidet il^t ©ebtdud^ auf 
bie J93e¥ed()nung bet £luabtat^ unb ^ubifja^Ien, me^titfftiget ©tunbjo^len 
ettpeitetn* ©efeen wit }u biefem 6nbe in itn 3Cu6btfi(!en §. 6, ii=5, 
fo etgibt jtd^ füt N=/?.10^+or; xotnn ß nid^t übet 5 Siffetn fieigt, 

IP=(/J».10»-f2a/5+b)105+8, N»=(/5«.10«>+3/9««.105+8/9«»+B)105+A 

feifeen wit fetnet im ÄuSbtucfe füt N« ixt ®t6fe 2rv/9=bMO*-i-a^ wo 
a' W 5 (Snbjiffetn biefe« 9>tcbufte8, unb V beffen b5^e«n ©uOen be^ 
jeid^net; fo et^alten wit na(|) ©ubftitution biefeS SBett^eS t>on Z^ß 

KP=C/3«+b')10Aö+(a'+b)105-fa 

SJetfabten wit eben fc mit Um ÄuSbtucfe füt N^, unb fe^ 

8/9«»=B'.105+A', 3/5«a=B'M05+.A", fo folgt 
N3=0?»+B")10i*-f(A"+BOlO»o+(A'+.B)105+A 

wotau« |u etfeben ifi; bap ba« Guabtat einet' mebtjipgen 3abl 
N=/J.10*-Hr; in weicht ß b5#en8 5 Siffetn entbSit unb a eine fünft: 
}ifftige 3a^l bebe«ut, avA btei, unb bet ^ubu$ betfelben au$ i^iet 



— 4»J — 

ittaffen htflt^t, beten iebe mit 2(itf nannte bettelten Jt(af[e, bie w^ 
tmift üli 5 3#nt entgolten htm, b(o$ fünfttffng t{i. 

§.10. 

SBei bet Xnmenbung biefeS &a^a auf bie @t^ebung einet me^t^ 
iiffttgen 3a^( jum £luabtat, l^at man : 

1. biefe 3a^l tM)n bet Sted^ten jut Sinfen in )wei ffinf)ifftige it(af^ 
fen )u tl^eUen , wobei bie jmeite JUaffe linfö oud^ weniget ali 5 Siffetn 
eml^alten fann: e$ feien a^ /? bie numetifd^en SBett^e biefet itlaffen, fu(i(^^ 

2. in bet JEafel bie SBettl^e t)on a*, /^ unb beted^ne nebjlbei baS 
9)rot)uft 2aß, «nb fd^eibe 

3. biefe (Stgebniffe fo untet einanbet, bap bie (Sin^eiten in a^ um 
5 Siffetn tedf^tS fibet bie ©n^eiten wn Zaß, unb biefe »iebet um eben 
fo t)!d übet bie ©nbeiten in /J* ju fte^en fommen; fo $fbt bie ®\xmmt 
biefet 3 Sofien bie Detlangte £luabtatja^l. 

S5cif<>iele. 1. @eiN=2889J7, fo i|l biet «=88197, ß=z2, 
unb man et^Slt 2a^=352788 unb aui bet Safel ««=7778710809, 
bemnac^ 

77787 10809 \ U. ©ei N=123456789, alfo «=56789 /?=1284 
2aß= 352788 ^ f^^ et^äft man ««=3224990521, /J«=1522756 

2«^=140155252} ba^et 



/J'^z* 



»»=: 830575 10809 

«»= 82249 90521 

2aß=z 1401 55252 
jff»=1522756 

N>=1524157 87501 90521 

m. @ei N=3351009, fo ifi Jiet «=51009, /?=33 imnaö) 
2a^z= 3366594, bie S£afel ber £luabtatja^len gibt 

a»=r 2601918081 
2a/S= 8866594 
^»=1089 

^ N^l 1229261818081 

§.11. 

©anj eben fb t)etfSbtt man bei bet ©t^bung einet me^)tjifftigen 
3abl jut britten ?)otenj, inbem man bie SQSettbe t)on «^, ß^ au8 bet 
Safel nimmt, unb bie ?)tobufte Sa*ß, daß* »itfiidf^ hmä)mi, wobei e5 
»ott^eil^ft ijt, üot^et butd^ fiuffenweife 3Cbbition be« einen gaftot« 3«*, 



— 4«i — 

obet 3/9^ tie 9 SieCfoci^ beSfetben )u bejKmmen. <^t man fo bie t>ief 
X^Ue eines itubu$ gefunben, fo fd^teibe man biefe fo unter cuianbet, 
baß bie enbjiffet t)on a* um 5 ©teilen übet bie enbiijfet t)on 3^«*/?, 
unb biefe um eben fo t)tel fiber bie €nbjiffer t)on Sa/J», enblid(> biefe le^ 
tete um eben fo oiel äbet bie Snbjifet toon ß^ im dii^ttn ju flehen 
tommt, unb abbite bie fo geotbneten Soften. 

a5eif<>ieU. L @e{N=288l97rfo b^t man a«=777871O809, 
Ä*=:686058957221373, 3rt V=^6672264854, S«/^rcl058364 : bie« gibl 

ftS— 68605 89572 21873 
Sa*ß= 466722 64854 
8a/}«=1058864 

jg^g 

alfo Iis=:2d9d692 54426 21373 

n* Sei N=123456789 fo jiebt.bie Siecbnung fo: 
bieSafel liefert «« =3224990521, /^«=1522756; «^1=183143986697069 
/J3=1879080904, mit biefen SJertben finbet man 
aSielfad^ t)on 



da« 
9674971563 
19349943126 
29024914689 
38699886252 
48374857815 

58049829378 
67724800941 
77399772504 
87074744067 



3/J* 

4568268 

9136536 

13704804 

18273072 

22841340 

27409608 
31977876 
36546144 
41114412 



8 86998 86252 
29 02491 4689 
193 49943 126 
967 49715 63 



3a^ß-iii93 89149 08742 



411 14412 
3654 6144 
31977 876 
2 74096 08 
22 84134 



3a^2zi25 94273 71452 

unb bei Sufammenßedung biefer Srgebniffe erbSlt man 

(t*=z 18314 39866 97069 

8a»/3=: 1193 89149 08742 
Qaß^zz 2594273 71452 

/?»=1879080904 



N^^1881676371 78915 48608 97069 



111. ©ei N=3358518793 r fo ift /y=: 33585, «=18793, unb 
man erbSlt au« ber SEafel /y»i=:3788227i476625 , /?«= 1127952225, 
a»=6537252523257 , ««= 1873176849 ^ alfb berechnet mm mm 
3aV=18873 1933420995 , 3«/5«=63592818493275 , unb IteOt bieft 
Stefultate gebSrig jufammen, fo ergibt ftd^ 



a*=Z 6587e5252»2A7 

8«'/S= i8S7319dd4d0ad5 

4 3«/?»= 68592818493275 

/53z=:87882275476625 

N«=:8788291142d683132629342023257 

§ 12- 

Sflxi^i unwtd^tig i{t t)te ^(nnoenbung itx Safel bet £)uat)tat$ unb JtU:: 
bifjal^Ien (tuf bie 93e{iimmung bet £luabtat:: unb itubiftDUtjeln axA ftnet 
t>otgeIegten 3a()l, weil man fd^on butd^ blof e$ 9{ad(^f(i(^Iagen biefet 341 
in b€t SJafel fofott bii 5 ri^Ktflen ©teilen in bet tjeriangten SBurjel 
ol()ne anbemeitige SUd^nung ftnben fann« 

Um nnn jnt)6rbetjt bte jQuabtatwutjel au§ einet twgelegten 3äW 
ju beflimmen, bemetfe man baß 10000 bie fieinjie ffinfjiffrige 341 ift 
beten Guabtat 9 3iffern entJ^Slt, unb baß 31623 bie flcinjle funfetfftige 
Sal^I \% beten £atabtat auf 10 3iffetn fleigt; e$ mupba^et, »iß man 
anbetS butdi^ 9lacl^f(^(agen bet S£afel bie 5 @te(len i(^et fluabtatwuqel 
auf einmal finben, bie gegebene 3a^ 9 obet lOSiffetn beftöen. SqcX 
fte i^tet weniget, fo fügt man t)otlSuftg fo t)tele 92u(len)>aate jut 9te(i()$ 
ten an biefelbe^ bi8 bie 3iffetnanja^)l auf 9 obet 10 fieigt, bann gibt bie 
Solf^l bet loenoenbeten 9}ullen))aate bie 3a^l bet SeiimalfieSen in bet ge:s 
funbenen SButjel: ^at jte abet me()t a($ 10 3iffetn, fo fcl()neibet man 
t)on bet (Redeten jut ßinfen fo t)iele Siffetnpaate ab, bis bie 3al&l linf« 
nut nod(> 9 obet 10 3iffetn enthalt, unb bieg ifi ein Seidf^en, baß bie 
gefud^u jQuabtatnHUiel au$ me|t aß 5 Stellen befielt. 

©ne fo t)otbeteitete Sal^l mit 9 obet 10 Siffetn ifi nun unut betr 
tluabtatja^Ien bet Safel auf}ufud()en. 2)a bie etffe S>o|)))elf))alte auf \ts 
bet SSeite betSafel biefluabtate t)ietjifftiget 3a^len liefett; fo l^vxwx 
bie 3 Tlnfang^jiffetn btt 3a^l n\i}i in biefet, fonbetn untet ben itopf« 
jiffetn bet '9 übrigen t)ettifalen ©))alten ju fucben, unb jwat untet ben 
tiuabtaten bet 3a^len jwifc^en 10000 unb 31622, wenn bie 3a^l bfo§ 
9 3if^tn entölt, bagegen untet ben £luabtaten bet 3<t^ten übet 31622 
wenn pe je^njipg \% Diejenige fiuabtatja^l, «)eld()e junfid^t Weinet 
ijl als bie gegebene 3a^l, fo baf bie näd^pfotgenbe fdS^on biefe 3a^l fibet^ 
trifft, liefett bie gefudfnen 5 3iffetn i^tet JButjel, inbem man an bie btei 
Äo»)ftifpetn bet ©tunbja^l i^te jwei (Snbjiffetn au« ben ©palten N unb 
in bet butd^ bie gefunbene n&d^fi (leinete £luabtatia^t gezogenen l^ori^ 
{ototrn Stnie genommen, anfingt. * 



Sktlongt man mt^t oii 5 &itUtn in bet £luabtatmmiel, fb )te^ 
man bie gefunbene n5# fleinete £luabrat}a^( Don bet gegebenen Sälfi 
ah, unb btoibite ben 3U% imä) iai X>opptUt bet In 5 Sieden gefim« 
benen aßutjel , bet fo beftimmte fßnfjiffdge £luot{ent liefert ffinf neue 
tid()tt8e ©teilen bet gefucl^ten fluab^atwutjel u. f. f. 

Sitx\pUU. Set 1. N=124, ba ^iet bIo8 3 Stffetn loot^anben finb, 
fo ^ai man )ut (StgSnjung biefet 2a\)i 6 Sluden anju^iSn^en. SRan 
et^Slt olfo, @e{te 46. 

V^124=V^124.000000=11.135 
(11.125)*= 123.988225 

Sleft 11775, nnn fft 2X11.135=22.270 unb 
11775 : 2227=52873, \>a\ftx \/l24 =11.13652873. 
©eill.N=ll267030540520, man ftt4)t\/N, fo M man ouSbetSafW 
\/ll267030540520= 33566 
(33566)*=1126676356 

JRejl 266980520 : 67132=39769 
bemnacl^ tfl \/N=r3356639.769. 

0e{ HL N=75665480319; bie Äafel liefett 
(27507)*=756635049 

1975419 : 55014=35908 
mithin \/N=275073.5908* 

§.13. 

S3et bet 93e{i{mmung bet Aubifwut^el au$ einet gegebenen 3a((/ 
muf biefe auf 13, 14 ober 15 äiffetn etgan^t wetben, inbem man an 
biefelbe ftet$ eine butdS^ btei t^eilbate 3a^( t)on Shtaen, mithin 3, 6, 9 
obet 12 ShiBen anfangt, ^i bie fo twtbeteitete 3a^l 13 äiffetn, fo 
ftecft ibte aSßtttjel iwifc^en 10000 unb 21544, ^at fie i^tet 14, |b ift 
bieSßut}eI {wifc^en 21544 unb 46415 unb tpenn {te 15 äiffetn beft^t, itm^ 
fd^n 46415 unb 99999 enthalten; wotaud fogleidf^ et^eOet, in webfiet 
t>etttfalen &palu bet Safel bie 2(nfang$iijfetn bet Bafyl untet ben Stopi^ 
)i{fetn bet iCubifja^len' ju fnöftn ftnb. 2>teienige ^vOAtifi^l, totUft ius 
nS# Heiner afö bie gegebene etgSnjte Sa^l ift, liefett auf bie §. 12 
angebeutete SBeife bie ffinfftedige 3d^lr wüd)t a\& iCubihoutiel bet wt^ 
gelegten 3a^l unb }wat in fo Dielen £)e)imalfie(len ju bettad^ten t{i, 
M bet btitte X^eil bet angelangten "SflnUrn bettSgt. @o(len aber me^t^ 
atö 5 ©teOen in bet loetlangten itubi{n)ut}e( gefitnben mtben, fo }ie^ 



man bie tiSdl^fi Mnttt Aubi^a^I t)on bec gegebenen' Sal^I ol^f unb b{t>u 
btte mmt ttacl) ben SSotfdintifien bet obgelfititen 2>it)i{ton ben fRt% Hx6f bai 
S>te{fad(^ be$ bei: Xafel entnommenen £luabtate8 bet bereits in bet SSSur# 
jel gcfiinbenen fßnf ©teilen} fo gibt bet Gnotient fünf neue ©teilen bet 
SSutjel. 

aSe i fpiele. ©ei L N=l24, butdf> ^^injuffigung t)on laSRullen »itb 
V^124= ^124000000000000, bie n5# f leinete Äubif jo^l jle^t ©.896 
(4.9866)3= 123997690993896 

JReft 2309006104; e« ift abet eben ba in bet Äafel 

(4.9866>«=24.86617956; wctwn ba« 2)teifa4)e 74.59853868, unb . 

2309006104 : 7459853868=0.30958, bemnadf^ 
^124=4.986630952 in 10 ©etten tic^tig. 

aSBie man nun biefe IEBut)el mittelß bet Sambett'fd^n ^otmelin 
SO ©teilen bejtimmen fänn, ift in meinem &ebtbud()e bet 1ii1)mn Znaa 
l9fi«. g)tag 1843, SBanb 1. ©eite 102 na^^jufidf^foaem 

©ei U. N=37882911445779585600 man fu4)t V^N, fo gibt bie 
»afel (33585)^=37882275476625 

«eji 635969154585600 
fenet ifl eben bafelbjl in bet STafel (33585)^=1127952225 wobon ba6 
2Dteifa(i)e ium £)it)ifot be$ Slefie« genommen, gibt 

635969154585600 : 3383856675=187994 
fomit ift \rN=335.8518.794. 

§.14. 

Die eilfte bet «^filfStafeln ©eite 419 enthalt bie etjlen l^unbett IBiefc 
fad^en bet ßubolp^'fdf^en 3a^t n, unb i^te« teji))tofen SSSett^e? ti"*, 
jene in 30*biefe in 12 ©ejimalfiellen. ©ie fann bei äBeted^nung be« 
Snbalted eine« itteife« t)om gegebenen Dutcl()mef[et, beS Snbalte§ einet 
(Sai))fe , beten .^albapen befannt {tnb , bet iDbetfiäc^ unb itubiün^alteS 
einet «Kugel unb eineS ©^^StoibS, be$ iCubi(in^alte$ eine$ 6llipfoib$ mit 
3 unglei4)en Xpen, enblid^ auf bie &5fung anbetet bamit t)enoanbten Znf^ 
gaben mit SSott^eil angewenbet wetben. 

S3eim ®ebtaud()e biefet Safel ^at man bie t)otgegebene 3a^l, beten 
^obuft in bie Sablen n obet n-^ gefudf^t »itb, t)otetft toon bet 8infen 
jut Sttd)im in jtoeijifftige Älaffen abjut^eilen, o^ne alle StüiXfiä)t, ob bie 
Sa^l eine ganje 3a(^l fei, obet abet nebftbem einen 2>e)imalbtu(ll>.ent$ 



t)ilili, ntit muß bte Ie|te Sia^t ted^tS, wenn fte etmd nut eine 3^ 
htfilit, burd^ «^tnjuffigung einet 9htQe etg2n)t xotiAtn. hierauf fud^ man 
)u ten numenfd()en Sßertl^en einjetner JHa^n iai entfpte(|ienbe 9>totmft 
in bet Safel, unb itoax fdbreibt man baS ^rcbuft bet etften ^afpe in 
fc t)ie( Sieden bet:au$, aU e$ bte 6ea6ft(i(^tigte ©enautgfeit ber Sled^nung 
etfoirbett: bie ^obufu ber fclgenben klaffen et^ten ftufen weife um 2 
Siffem weniger, unb man orbnet fie fc, baf in iebem fblgenben ber 
§)un!t um jwei @te(len weiter jur Siedln xMt, unb fummirt bk |b 
unter einanber gefdi^riebenen ^ften auf bie befannte SBeife. 

93eiff>iele. Geil, ber £urd[^mejfer eines Xtti^i 2a=6724560 
Älafter, man fud^ feinen Umfang in 20 Ziffern, fo fie^t bie Sle^nung fo: 

67 210.4» 67 07 79 05 16 14 69 77 
24 75.89 82 23 68 61 55 oa 77 
56 1 75.92 91 88 60 10 28 42 



211 25 82 82 94 62 87 80 Ol 96 
2a7i=2il25828.294623780020 



6ei IL Nr: 50510548593372780800, man fuc^t Nn in 20 ©teHem 

50 157 07 96 82 67 94 89 66 19 28 18 

51 1 60.22 12 25 88 80 79 45 51 61 



05 


15.70 79 68 26 79 48 96 62 




48 


1 50.79 64 47 87 28 10 08 




59 


1 85.85 39 66 56 17 98 




38 


1 03.67 25 57 56 85 




72 


2 26.19 46 71 06 




78 


2 45.04 42 26 




08 


25.18 27 


^ 



158 68 85 68 88 97 80 19 26 82 86 

man i)ai alfo Nttzz 158683568389730102683. 

©ei UU ber Unfang eine? ÄreifeS gleidf^ 123456789 guf; man ftSjt 
nad^ feinem 3)urdf)meffer x, fo ift x=123456789 *n'*, unb bte SUdf» 
nung fte^t fo: 

12 8.81 97 18 68 42 05 

84 10.82 25 86 13 02 

56 17.82 53 53 63 

78 24.82 81 71 

90 28 i64 79 



8 92 97 51 64 55 20 

0ber x=892975 16.4552 guf. 



f 15. 

3un>eUen fommenS&de ^x, wo bte StedS^nun^ mittelfi betSogarii()$ 
meniafelti, felbfl iene? auf 10 ;Oe}ima(jle(Ien, mit bev gewünfc^un ©d^atfe 
nid)t ittiiifUt mxitn Um, H bann bei 21nwenbung ootfte|^nbet Safein 
^d)on eine bebeutenbe ^tf^aTnif an Seit unb 9Rü(k fidj^ et|klen (aft, 
Um biefe$ an einem S3etf^tete )u jeigen, fei bie £)berfIS4)e unb bet Stn^ 
bifinl^^olt unfereö @rbbaIlS vx SBienet itlaftem ju beftimmen, »enn ber< 
felbe al$ ein butcl() bie Umbte^ung einet 6IIi))fe um ibte Reine SCjce ent^ 
fianbeneS ®))(iaroib betradS)tet xoxxi. S3e!anntli4) iji bie £)berfldd[)e eine$ 
fold^en ©|)l>aroib8 0=:2m(si+h^n), m Äürje ^a^tx 

n^- y— X '+^^^''-'^'^:=^X^^hm, für m=.!^% 
y/(a«-b«) b c b c b 

c=V^(a*— b«) bebeutet unb bet Äubifin^alt beSfelben ift K=*/37ra»b. 

2>ie äBett^e für bie beiben .^alba<i;^fen a, b unfetet (Stbe ftnb na^ 

a b 

Jöeffel ♦) 3272077*14 3261139.33 aoifen 

Äatet '^) 3271852.32 3260853-70 — 

e. @cl()mibt ***) 3271837.50 3260869.60 — 



ba« SRittel 3271922.32 unb 3260954.21 Stoifen. 

Um biefe ÜRafie in SBienet vlUafter )u Detwonbcbi, bemet^e man baß 
md) Prony in bet Connaissance des (ems ffit 1837 bte Soife glei^^ 
1.94903659aRetet, unb naä) Stampfet (3a^tbfi(l()et be$ f. f. f)o(9< 
ted^ifd^^n 3nfiitut$ in SBien- IBanb XX. @« 154) eine SSSienet .ftlaftet 
iUiä) 1.8966580 SKetteS bettägt; man ^at alfo bie Äoife iltxä) 
1.94903659: 1 •8966580=10276162 SBSienet Älaftet: 
^iemit »itb in ganjen 3a^len a=3362280^ b= 3351009 SBienet Älafiet. 

Um juüStbetp ben gl3c|)ertinlS)alt ünti SrbmetibianS ju beftimmen, 
muUi|>li}ite man bie numetifd()en SSttOjt \>on a unb b in einanbet, mU 
6^i naö) 93tetf4)neibet'$ ^obuftentafel , ^ambutg 1841 bequem 
fidl> ti4)ten lo^, man etbalt fo ab=11267030540520. X>it £Luabtat« 
Youtiel au$ bkfei Sal^I liefett (nad^ §. 12, Sßetf^iet li.) ben «^atbmefTet 
r=3356e89*'?69 eine« Äteife«, weldfiet mit bem SfRetibian bet (Stbe glei* 
(^n Sn^att ^Stte, unb ba« ^obuft mi ab in tk gibt mit 93ei^älfe 



*) © cj u i m a c^ e t*« apronom- Stacjricjtcn N. 458* 
^*) Philosophicul Transactions for the year 1821. 

««^) QO^xUx^ ^etma^enudifc^n un> 4>^!ri^'c|en ^O0Ta|)$ie. ©{tiinaen 1829. 1. fiß«e. %0% 



^ 4M — 

bet 11. Zafd ben Sm^ n»b=S5396420S85869.5 Oi fplS^ienin^ 
eine« Stbrnnibiane« in SB. £atabtat((aftern. jDaS SStetfo^ biefer ^ 
nam(t(|> 141585681543478 SB. £luabt(itf(a^ «»Ste bic £)6etfUl^ bct 
Stbe, wenn btefe oIS eine Jtu^el vom ^tbrncffet r angcnomnien »ttb- 
Um mä) ben ^ubifinlJKtlt beS Stbf\)]^Stotb9 )u fmbcn, mrMfiiiitt man 
ben f&t ab ei^Uenen SSktt^ mit ^/s a> fo folgt 

-La»b=505l0548593S72780800 
3 

baS ^buft btcfei BaU in bie So^l " ^t^i (§. 14 93eif)>. 1I.)> man ^ alfb 
K=15868356838973019268.3 SEBienet Äubimaftet, unb bie ÄuKf* 
»utjel ou8 bett 3a^I'a«b= 8788291145779585600 gibt nac^ (§. 13 
85eifi). 11.) ben ^meffet r'=3358518,794e inet Äugel »om flWc^ 
Sn^olte mit bcm (SebbaOc ; eS i{i alfo T'>r. 

§. 16. ^ 

3ut Sejiimmmig bet S>'bttfi&^ beS (Stbfp^Sroib^ ^at man 
a*=:21304926798400, unb nadf) (§. 10 SSeift). 111) 
b»=112292613l8081 bemna* ijl 

a*-b»^ 75665480319; unb m6} (J. 12äBeifr. Hl.) 
V(»»-b«)= 275073,5908=c, nun ijl 
a=S362280 

a+c=3637353.5908, b=835l009, bo^et 

m= 1.0854502601, ^iewn ijl in 10 ©ejiraoljleaen 
lag. inrrO.0356099266, mutttplijitt mon biefe 20 mit 230258509299 
fo et^ait man ilm=0.08199488615; weitet« ijl 

log. ;iK= 0.9187867678—2 \ San=: S11358S8.294688780 

log.c =5.4894488915 a+b*a= 6709537.086' 



log. n = 0.4748878767—7 1 126754969 

log. b* =18.0503511884 I 633774849 



log. b*ii= 6.5246890641 
b*ii= 8847257.0360 
a= 3362280 



147880798062 

638774848889 

10562914147811 

190132454651 613 

14788079806236 646 

126754969767742 680 



a+b*ii=: 6709537.0860 

getnet' ijl naä) (§. 14., JBeif^). 1.) ^ -^-— 

' I /v» t w / j 0=141744527358954.969 

bie gcfu(^tc jDbetjI^e ijl bemnoi^ 141744527358955 äB. £U J(. 



etfitbt ftd^ ^etottS r''=SS58522.1595 mithin ifi aud^ r^'>r'>T. 



IV. ^Änroettöuttg auf We unbeftimmte ^ttttit)tik. 

§• 17. 

SBenn N eme ge|ebene ungevabe So^l Wt^U, ttnb a, b beliebige 
ganje 3al(^n bebeuten, fo (iei|lt bie Sleid^g N=ax'+b7' ^t gonje 
SBeti^e t>on x »nb y bie qudbtatif(l(>e Sotm ber 3a(4 N : fp ))ie(e 2Cttf^ 
I5fungen biefe (Sl^i^mi in ganjen Sohlen für x unb y gejiottet^ eben fo 
t)iete quabtatifd^ goirmen beftfet bie äa\)l gfir ben goß a=l^ b=— :!, 
witbNzrx'— j' bet ttntetf4>ieb jwetet fluabtate/ unbeSgelun 
(){ev folgenbe @5^e, beren flSetoeiS bem eigenen Sd^otfftnn beS SefetS 
fibettoffen bletlbt. 

1* Sfi N eine Sai^I t)on bet Sotm 4ii+lr fo ijl x ungetab, j ge< 
tobe, unb f&t eine 3a^I t)on bet %otm 4n+3 ifi umgefebtt x eine getabe/ 
y eine ungetabe 3a^l* 

2. 3ebe ^mjabl unb aaä) iebe 9>oten) betfelben ifi bIo8 einmal 
ber ttntetfd^eb jtoeiet iCluabtatiablen unb man ffat x=rV«(N-fl), 

y=%(N-l), 

3. ^ obet N bie einfadf^n ttnglei4ien faftoten a, b, fo fommen 
biefet So^l ixoti quabtatifc^ Sotmen ju, nimll^ 

x=Vf(ab+l), x=r*/,(a+b) unb yz=i/,(ab-l), y=*/Ka-b). 

4. {Bei btei e{nfa4)en unglei4ien Saftoten a, b, c, einet $aU N 
etgeben [xä) t)iet quabtatifcbe Sotmen betfelben, unb eS ftnb bie SSBett^e t)on 

x=*/,(abc+i), */.(ab+c), Vi(ac+b), V»(bc+a) 
y=:*/,(abc-l), Vi(ab-c), V«(ac~b), V«(bc~a) 

5* Sei t)iet Saftoten a, b, c, 'd einet Ba^I N ftnbet mm 

x=*/,(abcd+l), Vf(abc+d), «/«(abd+c), Va(acd+b), Vi(bcd+a), 

y=:i/,(abcd-l), Vf(abc~d), Vi(abd-c), V»(acd-b), V»(bcd-^a) 

x=*/,(ab+cd), Vt(ac+bd), Vf(ad+bc) 

y=*/,(ab— cd), V,(ac— bd), */,(ad— bc) 

nnb fo t)etbop))eIt ft^^ mit iebem neu binjuttetenben S<^ftot bie 3ab( bet 
quabtotifdf^en fotmen einet Sabt N. 

öei i.Sß. N=357=8.7*17, foifta=3, b=7, e=17; unb man 
etbSit nac|^ 6itb{iitution biefet SBettbe 

357=179«— 178«=:19*—2«=29»—.22»=6P— 58». 



dftte wmhitibatt %t>t^ biefet €% Ijl, böf mntt eine B4l nut 
einmal M Untetfc^^eb smeiet £luabrat}ablen jidd etgibt, btefe Sa^lenu 
webet eine ^timja^l; obet eine ?>otenj betfelben fein muffe* 

§. 18- 

Sji abet in bet ©leid^ungNrrax'+by«, a=b=l; fo gelten fot 
genbe ©5fee: 

1« 3ebe 9>rim)a^l t)on betSotm 4ii+l, unb üv^ ii)t £imt>xat iß 
mt¥ e i n m a I bie Summe jioeiec iduabtatja^n. 3ji nSmlicl^ N=p^+q% 
bemna<l^ x=i», y:=q, fo pnb im jQuabwte t)on N, x=p« — q*, y=2n* 

2. Ibtt Jtabni einet 9>tim}a^I t)On bet %^tm 4n+l beff^t jmi 
qnabtatifidiK Sotmen nfimßtl^ 

xrzt)»— 8pq» y=r3p«q— q»; unb x=:pa+pq'/ y=p»q4-q' 

3. Äeine fWmja^I t)on bet Sotm 4n4-3 , unb mä) feine jufom« 
mengefefete ^0, unter beten gaftoten Säulen \>on bet Sotm 4nHh3 et* 
fd^inen, ift eine ®umme jweiet iCluabtd^al^len. 

4. entölt eine jufammengefe^te 3a^ bie }n>ei einfad[^tt, tmgletc^ 
Saftoten a, b, ffit weld^e bie ®(ei4iungen 

geben; fo finb in bet 3tei4iung N=x^+7' bie Sßett^ t)oti 

x=pr— qs, y=:p8+qr, unb xmpr+qs, yizips— qr. 

5« 2^be aui btei einfodl^n ungleic^n Saftoten a, b, c jufommens 
gefeite 3a^l N, toenn namtid^^ 

a«=::p»+q», b«=r»+8», c9=t»4n» i% , 

unb man itfitje ^albet 

pf+qszro, pr— q8zr/5, p«4qr==:y, ps— qrrrcf fc|t 

liefett ffit X ünb y t)iet oetfd^iebene SBett^e 

XZZ/?tIjpj/U, atZfdu 
y=z^ajtrt/ ani(ft 

»0 bie obeten 3eicl()en in ben SSSettl^en t>on x mit ben obeten t)on y iufam« 
fammengejbiften, n»el(|)e bet ®(eic()ung Ncrx'+y< ®en&ge letften. 

6* S3ei t)iet einfacl^n Saftoten a, b, c, d einet 3a^I N, menn neb|U 
bem d*=v*+ii* ift unb man Äfitje ^aCbet 

fit^ya=a* , ß%*^-yn=zß* , «t+cfurryS «t— <fu=r<f 
ßn-^ytzza", ßvL—yizzß", «n+crt=äy"/ au--<rt=<r" 

feifct, gibt es ffit x unb j adl^ t^tf(|)iebene äBett^e 

x=j9'¥qpa"w, «'v4:/J"w, (fVjp/'w, y'vqpcf'w 

y=i''w±«"T, tt'fii:fi% «y'w±y"v, y'w±(f"? 



7. 99t{t iebem neu l^mjuicetenbeii 9(ribot einet BaH*^^o)^U {t(l(> 
Jbie Vnjal^I i^tet quabtattf(l(^en formen, unb tiefe fieigt bei m ungleidj^en 
gaftoren einer Qa\)l auf 2"*"n 

@o oft alfo eine 3al^ Nüon betgotm 4n4-l nur einmal in We 
©umme jweiet Öuabtatja^len jerfadt^ fo iji fie entwebet iint f)tijnjaH 
obet abet ba$ £luabtat einet ^mjal^I. 

§19. 

SBetmttbelt nian bie £lttabtat»urjel aui einet Ba^I in einen ^u^ 
tenbtud^, fo etl^alt man eine %niaf)l ©lieber, xoü6)t ptmU^d) in berfei^^ 
ben £)tbmin9 wiebetfej^ren; unb \id) in \old)tn Venoben ol>ne 6nbe wie« 
bet^oi(){en. Sie eine ^etiobe bilbenben ©lieber nehmen aber erft beim 
.i^wetten ©liebe be$ ^ttenbru(l()e$ i^ren Ttnfang, wenn man bie grSpte 
in bet Sluabratwurjel enthaltene ganje 3a^l a al8 beffen erfteS ©lieb be? 
itaäft^t, ba$ @nbglieb einet $eriobe ifi immer 2a unb bie übrigen ©liebet 
finb fpmmetrifdi) georbnet, alfo bie t)on i^rer ÜRitte gleid^ weit entfernten 
©liebet ftnb einanbet gleicb; beftnben ftd^ ba^et in einet f)eriobe ixod 
gleidbe ÜRittelglieber , fo iji bie ^Cnjabl bet ©liebet ungetabe, im ©egen:: 
faße getabe. 

IBef anntlicb witb bit £luabratwutjel einet 3ab( N in einen ^etten^ 
hmib loetwanbelt; wenn man etftlicb bie grSflte gan^e 3abl a auffucbt, 
beten Cuabrat fleiner iji al8 N; fo iji a ba8 erfte ©lieb be5 jU8eb5ris 
gen Äettenbru(|eS: fobann fefee man für bie beflimmten SBSettbe A=l, 
a=o, \si—cc=:ß unb N— a«=B; fo ifi ba8 jweite ©lieb be8 Äetten^; 
btudbe« b; biegiSpte imSSruc^ /{?+a:B=2a:B ent^tene aanjeäabi: 
madbt man ferner Bb— ^=y, unb A+b(y— y)=C; fo ifi baS britte 
©lieb c bie flrSfte in (y+a):C enthaltene ganje 3abl/ fefet man biefe 
Slec^nung fort, unb mac^t 

Cc— y=<f, B+c(y-<f)=:D, d=:((f+a):D 

Dd— (f:::*, .C+dC(f--e)=:B, e=(€+a) :E u. f» »• 

fo ergeben {tcb bie fblgenben ©lieber bei ^ttenbru(l()e$ 4, e, f, • , • Sie 
{0 jum SSoffd^ein fommenbcn ^&ä)t 

ß y ^ e 

1"' c"' d"-' e" 

nennt man SrgSnjungen t>ti Stttuvbmö)ti^ 

9Ran fann biefe Sntwicfebtng eine$ Aeuenbru(l(>e$ in fotgenbe^ 
Sd^ma bringen 

29 
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©Hebet M JtettenbnKl^e« a, b, c, i, e • . ♦ 
etgSnjungen beffelten J ' f ' ^ ' g" ' i" 

uvb ti wetten iitft ©tSßen nacl() fblgenbet Kegel geWlbet : 

K Set 35blet einet etaanjung iji bet ttntetf^neb jtpffcben Um 9to^ 
bufte au8 bem Kennet bet tjot^etge^enben etganjung in ba§ batfibet fte^ 
(lenbe ©lieb be8 Äettenbtucl()e8 unb bem juge^Stigen 3abtet* 

11. ©et iRennet einet etganjung ijl ilti^ bem ttntetfcl()iebe bet Sa^let 
iwelet auf einanbet folgenben ^tg^njungen; multtplijitt in bo« batfibet 
ftebenbe ®lteb be8 Äeuenbtucl()e« me^t bem SRennet bet bieferf poton* 
gebenben etgSnjung» 

IIK Sebe« ©lieb be« itettenbtnc^eS tjl bie gt5ßte ganje 3abl/ wel*e 
in bem um bie ®t5f e a t)et3t5ßetten 35^let bet etgSnjung getbeflt butc^ 
ben jugeb5tigen SRennet embalten i% 

©elangt man bei biefet JRecbnung entwebet auf iwei gleiche BSifin 
obet iRennet bet unmittelbat auf einanbet folgenben (StgSnjungen, fo et^ 
teicbt fte fcbon i^t enbe , weil bann bie beteü« gefimbenen ©liebet beS 
Äettenbtucbe« in t)etfebttet iOtbnung auf einanbet folgen. 

3. »• @ei L N=:1311, fo iji a=36, B=15, unb bie JRecbnung 
itebtfo: 

86 4 1 4 8 1 2, unb Vl311=8e/4, 1, 4, 2, 1, (2), i, 2, 4, ±, 4, 72. 
0^ 86 24 25 31 19 19 
i 15 9 14 25 88 25 

©ei a N=3089, fo iji a=55, B=64/ unb man et^Stt 

55 1 12 1 2 15 1 1 21 1 2 

55 2,iiü?li£l£i.^~?i 
T "64 47 85 69 40 7 55 56 5 77 82 

11 18 89111158 

^^6153524783^114650 

Ü 61 8 85 11 80 25 58 56 19 31 

2 2 6 11 
48 87 49 47 8 ^ , ^ ^ 

40 43 19 5'5 55/ babet bat man 

V8089=56, 1, 1, 2, 1; 2, 15, 1 i, 21, 1, 2, 1, 1, 18, 8, 9, 1, 1, 1, i, 5, S,2, 2, 
6, (1, 1), 6, 2, 2, 3, 5, 1, 1, 1, 1, 9, 8, 18, 1, 1, 2, 1, 21, 1, i, 15, 2, 1, 
2, 1, 1, 110. 

©ie giid()tigfeit bet JRecbnung fann an einet beßebtgen ©teile bo* 
butcb ge|)tfift wetben, baß ba« Dtobuff bet SRennet in jwei auf einanbet 
folgenben (StgSniungen nebfi bem £luabtate be$ 3&b(^§ in bet leiteten 
betfelben bie 3abl N jut ©umme liefett. 3* iß* 77x82+25«=3089. 



— 448 — 

§* 20. 

Um nun etne gegebene Ba^I N t>on bet Sorm 4n+l ali @umme 
iwtxtt £luabtat}al(^(en bar}ujie(len; fo üermanble man bie £luabratwu¥iel 
aai tiefet Bal^I in einen Attitnbm^, unb fe^e bie Sitö^mni fo xotii fort, 
Hd jYDci auf einanber folgenbe Ergänzungen mit gleichen 9lennern jum 
SBotjjd^Kin fommen , xotlift^ immer in bet SKitte ber ^eriobe gefdS^ie^t, 
wofern bie gegebene 3a^l feine gaftoren öon ber gorm 4n+3 bejtfet, 
hann finb 3a^{er unb 9lenner ber }n)eiten biefer beiben Srganjungen bie 
SBertl^e t>on x unb y in ber ©leidj^ung N=x«+y«. 3- ®- 3089=55*+8«* 

SSBie überhaupt inbirefte 2Ret^oben fc^neller jum Siele führen, ali 

bie biref teu/ fo fmbet man für eine JRei^e auf einanber folgenben 3ablen 

^on bergorm 4n-i-l, i^re quabratifd^en formen burd^ fiuffenwcife %bc 

bition ber £luabrate geraber 3ab(en }u jener ber ungeraben Sagten, inbem 

man unter biefen Summen blof jene Srgebniffe beibehält/ vot{ä)i jugleid^ 

?>timja^len pnb. 2Cuf biefe 2Crt ijl bie jweite ^ülfStafel @* 404 unb 

@. 405 entfianben; voüä)t aüt $rim}ablen biefer 2Crt unb aucb bie £lua$ 

brate berfelben bis jur Sabl 10529 aß @umme zweier £luabrat)ab(en 

barjlettt. 68 erfd[)eint j»ar unter ben Slafeln ber trepc^en 3Cb^anbtung 

3acobi'8 über bie ÄreiStbeÜung im GreJlle'S Soumal für bie reine 

unb angewanbte 9Ratbematif, IBanb XXX, @. 174 eine mit biefer abn« 

li^^e Safel, mld)t bis jur 3ab( 119S1 mä)tt adein eine S3erglei(l()ung jener 

mit ber meinigen ergab, baß bort bie 9)rimjablen 197, 901, 2713, 4913 

unb 6997 abgeben, noelcbeö }um iBetoeife bienen mag, baf beibe abgefonbert 

beredbnet würben» 

§. 2J. 

giad() bem bi^ber Vorgetragenen läftftd() eine gegebene ungerabe 3abl 
N, beren gaftoren befannt pnb, fofbrt aß Summe ober Unterfcbieb jweier 
iCluabratjablen barfteden. 3u biefem @nbe fucbe man bie SBertbe t)on x 
unb y für ieben gaftor ber 3abl in ber Safel 2. auf, unb leite au8 ibnen 
bie jugebSrigen SBertbe öon x, unb y ber 3abl N nacb §^ 18 ab, fo erbalt 
man jbfort bie'öerfcbiebenen quabratifcben gormen ber 3abl •aB Summe 
jweier Guabratiablen : bing^fi«« füt ben Unterfcbieb ber . auabratjablen, 
fubflituire man bie SEBertbe ber gaftoren in ben gormeln §• 17. 3. ®- 
«ei N=61367333= 6737.9109, fo gibt bie Äafel 2. p=31, q=76, 
r=55, 8=78, unb mm erhält 

29» 
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pr=i705, p8=:2418 48Sa»=:178dd729 763d»=58268689 
qs=5298 qr~4180 6598»=:58262689, 1762»= 3104644 

/9=4228 y=6598 eumme=61d67ad9 61367888 

«=7688 <r=1762 

^togegen l^ot man ffit ben ttnteiic^ieb bet Guabratjo^en 

Ä= 9109 ab=:6l867a33 7923»=62773929 

b= 6787 ab-|-l=:61367884 1186 »= 1406506 

' a+b:=15846 ab— l=:61d67382 ttntecf($^618678d8 
a— bn 8872 

V«(a+b)=7928 */«(»>>+*)=^«85667 
Vi(a— b)=ill86 V»(»l»— 1)=^^88666 

©ei fctnet N=68692781=:73.89*97*109^ fo ^ot man aui ber 
Äafel 2. 

p=r8, q=:3, r=8, 8=5, t=:9, n=4, mlO, w=3 

man ftnbet evllli^^ 

pr=64, ps=:40 

qr=15 qr=z24 

0=79 y=i64 

jJ-49 cr=l6 

^temit etgibt ftdji 

/9t =441 /m=196 at=711 aii=816 
yn=256 yfc=:576 &v= 64 crt=144 



«'=697 a"=772 


y'=775 / 


'=460 


i?'— 185 /J"— 880 


(f'=647 (f"=17« 


eitetS ()at man 




• 


/J'v=1850 /J'w= 565 ^ 


a'v=6970 


«'w-2091 


a"w=2816 «"v=7720 


/5"w=1140 


/J"v— 8800 


X=. 466 y=8275 


x=5830 


y=ö891 


x=4166 y=7165 


x=8110 


y=1709 


€r'v:=6470 (f'w=1941 


y'v=7750 


y'w=2325 


y'^r=la80 y"v=4600 


<f"w= 516 


<r"v=1720 


x=5090 y=6541 


1=7284 


y=4045 


x=7850 y=2659 


X— 8266 


y= 605 



fomlt ifl 68692781=466«+8275«=4166»+7l65«=8110»+i709» 
=6880»+5891«=50902+6641«— 7850«+2659»i:::72842+40452=8266*+605»» 

^age^ tt^&U man füt ben Unterfcl(){eb ytotiit iduabtatia^len . 

a=73, b=89, c=97, dzil07 

ab= 6497 ac=7081 adzi: 7957 abc=680209 

cd=10573 bd=9701 bc= 8688 d= 109 

eumme =17070 16782 16590 680818 

Untetf($.= 4076 2620 676 680100 



abd^90819S aed=rni829 bod=:940»f7 

c = 07 b— 78. a=: 78 

eumme =708270 771902 941070 

Unterfc}. =708076 771756 940924 

nimmt man t)on ben fo beftimmun 3a(ilen bti «^Slfte, fo eigenen {tc^ 
bie )ufammenge^3tenben.S93ertl^e t)on x unb y; bo^ ijl 

68692781=8585»-20S8»-8391»— 1810»:=8a9Ö»--888?=815159«-815050» 
=854130»— 354088»=:385951«^885878«=:470585»— 470462» 
=84846891»-84846390»* 

Sßenn N eine gegebene ungetabe Sai^l t)ot{le(It unb a, b ganje Saf)t 
len bebeuten, fo ^etßt bie ®k\ä)\xni, N=ax3+bx^ weU()e man butcl) ganje 
SBBett^e . t)Ott x unb y etffitten fann, bie fubifdj^e gotm ber Sö^l N* 
gfit ben Satt baf a=b=l, »erwanbelt ftd() bie ®Ieicl()ungin 
N=x'+y3=(x+y)(x«— xy+y*), unb biefer 3Cu8btu(f jeigt, baß feine 
fhimjaW in bet gorm N=x5+y^ entl^alten fein fann. ®inb alfo a^ b 
bie einf adf^n unglei4)en Saftoten bet 3^1 N^ unb man fefet x+y=a; 
X«— xy4-y«=b; fo gibt bie Slimination r>tm j, ben SBeirt^ 
x=V»aHhV«\/V3(4b— a'): »otau8 }u etfe^en ift, baß blo8 iene Sa^ot 
mit ^ei Softoten al$ @umme jweiet itubifjal^Ien ei#einen f Smten, bei 
»eldben */3(4b— a«) eine Guabtatja^ bebeutet: biefe SSebingung wirb 
fd^n etfüHt; wenn 4b=3m»+a« witb; unb man etJiSlt x=VÄ(*+»)r 
y=%(a — ^m)* SBitb a Reiner oXi m, fo folgt bet SBett^ t)on y negaü», 
unb bie fubif4)e Sotm bet äal^l N witb x«— y«,* ©efet man abet a=l; 
b=M, obet iji N eine ^mja^I, bann witb jene 93ebingung etfüttt, wenn 
4N=Sm«+l, unb man et^U 

x=V,(l+m), y=i/,(l— m), 
welche SBJett^e bie ®fei4)ung N=x^— y^ tid()tig mad^n. 

2){e btitte unb üiette 3^fel liefett jene ungetaben ^\)lm , miä)t 
\iÖ9 auf eine hibifdfK gotm N=x^±j^ bringen toffen , nebft ben i^nen 
juge^gen SBett^n t)on x unb y. 

§* 23. 

Um alfo eine 3ai)l mit ben gegebenen S<^ftoten a, b afö @umme 
obet di ©iffetenj jweiet Äubif jablen batjujletten ; i)ai man t>otetji ju 
untetfucl^U; ob Vs(4b— a«) obet aud^ VsC^N— 1) eine JÖuabtatja^l be* 
beutet: ifi bie$ ni^ btt ^aü, fo famt (md) bie ^- mftet einet (ubifd^H 



%om x»+y» ttt*t wfWnen. Sjl <*«t %C4b— a»)=m», fb «^ «Mm 
x=y8(a+m). ^at trMii) He 3ail>l N nie()me einfft(|)e gaftomt a, b, e 
fo ^angt t)te !D{5gIt(|>fe{t einet (ubif(|)en Sotm bctfelben »on Um Unu 
jlMibe ab, baf eine obe« mebtete bet ®tifm */j(*«bc— 1), VsC**« — »')» 
*/»(4ac— b*}, V»(4c— a*b«) lQuttbMtjfl()Iett wetbej. 

Seifet e(c. Sei 1. N=U331807=:281.50647, fo ^ num 
a==281 , b=50647 , bemn«4> 4b=202588 

a»= 78961 

4b— a»=123627 

x=V,U81+203)=V,.484=242 
y=i/,(281— 203)=«/,. 78= 89 
Sn ber %jt iji 242»= 14172488 
39»'= 59319 



' N=14231807 

@et n. N= 699959=23.30433, fo iji a=23, b=d04d3, a(fo 

4b=121732 V8(4b— a«)=40401=(201)» 

a »= 529 x='/,(23-(-201)=112 
4b— a« =121203 y=y,(23— 2ol)=— 89 mithin N=112»— 89». 

©ei HJ. N = 3367 = 713.37, fo i|l a=7, b=13, c=37, 
V,(4N— 1)=67», bc=481, Vs(4be— a»)=25» , •/,(4ac— b»)=17», 
ba'^et ift 3367=34»— 33»=16»—9»=15»— 2». 



V. TlnromlrunÄ hex (SSmhxcit}a\)Uix auf irie 3erfalluti0 
grof^er SrtljUn in tljrf /ttktoan. 

§.84. 

ttntet ben 10000 Sohlen*, m\^ mit 4 3iffern gefdEMeben toetbcn 
(5nnen, gibt ti nur 1044 «terjiffciget Babten, bie alS @nb)iffem fatgenb 
einet £luabrat)abl ange^Sren: mit wollen {te (m,abtatifc^e(Snbun« 
gen nennen, unb in folgenben acbt ®t\ipptn sufammenfteden: 

T>it etjie ®tu)>)>e enthält Säulen, beten iwei Xnfang$)if{ttn eine 
bet 22 B0tn 

00, Ol, 04, 09, 16, 21, 24, 26, 29, 86, 41 
14, 49, 66, 61, 64, 69, 76, 81, 84, 89, 96 



tuä> beten Otfesiffetti 00 ffnt ä fS, 0100, 2500, 4100 fin9 ^biMM 
ttfd^ Qfttbtmgen« 

bit itotxtt ®tüppt entl^u untet {(iten 3Cnfand«}tffetn bie 22 BdjUm 

00, 02, 06, 10, 12, 20, 22, 80, 32, 40, 42 
50, 52, 56, 60, 62, 70, 72, 80, 82, 90, 92 

mit ben ©ibjiffetn 25, 

bie btitte ®mppt ftegteifi bte 50 jweJiiffttgen äaWen üon tet gotm 
4n unb in+l mit ben Snbjiffetn 16, 64, 96 

bie vierte ®tup)>e hingegen bte 50 jweijipgen Sohlen t)on bet 
gotm 4n-|-l unb 4n+2 mit ben ©nbjiffetn 44, 76 

bie fünfte ®t\xppt bie 50 iweijiffrigen Sagten t>on bet Sotm 4n+2 
unb 4n+3 mit ben enbjiffetn 24 unb 56, ferner 

bie fe4)|ie ®mppt bie 50 jweisiffHgen Säulen bon bet gorm 4ii+8 
unb 4ii mit ben enb}iffern 04, 36, 84, tnilid) 

bie fiebente ®mppt befielt au« ben 50 jweiiif^'gen getaben 
3a\)lm mit ben enbiiffern Ol; 09, 41, 49, 81, 89, unb 

t>k ad)tt ®mppt ani ben 50 iweijiffrigen ungeraben Sagten, be^ 
ren enbjiffem bie Säulen 21, 29, 61, 69 jtnb* 

TfOe biefe <|uabratif4)en (Snbungen ftnbet man in i^rer natfirlidiien 
](ufetnanberfblge in ber 10. Safet georbnet. 

§. 25. 

& ifi }um 93e^ufe ber S9fung ber t)orbenannten Tfufgabe bon SSid^^ 
tigfeit, biejenigen äa^ilen ju fenneti, beren £luabrate eine unb biefetbe 
(Snbung befi^en. «^ief&r gibt e§ nun fblgenbe Iti^t erweidlid^ ©efe^e : 

1* ©er quabratifdS^n gnbung 0000 entf})recl()en bie Säulen 100, 200r . 
300 u. f* f. bie nadf^ ber ©iflerenj 100 auffteigen. 

2* Stilen fibrigen quabratif4)en Snbungen ber erften ®mppt 0100,' 
0400, 0900 u. f. f. gehören äa^len an, bie m^ ber ©iflierenj 500 
auffieigen j. Sä. bie quabratifcl()e Snbung 0100 l^aben bie 3a]^{en 10, 490, 
510, '990, 1010, 1490, 1510 u. f. f jie jerfatten in jwei JReil^en, beren 
©if^renj 500 ift, unb beren ÄnfangSglieber 10 unb 490 [tä) ju 500 
erganjen, benn eS ifi 490=500—10. 

3. £)ie quabratifd()en @nbungen 0625 unb 5625 ber 2. ®mppt be« 
greifen Sa^m, bie in jwei fRtxfftn mi) ber 2)ifferen) 200 aufpteigen, 
i^re ](nfang$glieber ergSnjen ^d^ ju 200. 3- S3. bie quabratifd[^e Sn« 
bung 0625 beftl^en bie äa^en 25. 175, 225, 375/ 425, 575 n. f. f. 

TSOtn fibrigen quabratifdj^n (Übungen biefer ®twfpt gef^Sren 3Ä^en 



m W ^ 4: 9tei^en nod^ bet 2Hff»etQ 1000 fbtlfdNc^n * <^ ^ 
Tinfansßdlkb bet etjlen Stet^ a , fo ijl ieneS ber jtDdten Siefi^ a^H, 
unb bie bet btitten ui^ t)tenen Steige ergSnjen feite )tt 1000, fte flnb 
alfo 1000— a, 1000— (a+d) j. 85. bie Sai)lm, wel4« bte quobrattfd&e 
enbung 0225 befi^en, finb 15, 265, 735, 985, 1015, 1265, 1735, 
.1985, 2015 u. f. f. unb ^iet ift a=15, d=250, alfo a+d=265, 
1000— (a+d)=735, 1000— ar:985. 

5* 3Cae getaben quabtat{fcl()ett enburtgen, beten jwei enbjtfittn tjon 
00 t)erfd()icben jtnb, bejtfeen j»ei Sttii)m öon Säulen, beten 2)tffetenj 
2500 ift, unb beten 2trtfang§gliebet fid^ ju 2500 etganjen. 3* 83. bie 
Säulen, ml6)t bie quabtatifd^e (gnbung 1204 l^aben, jtnb 302, 2198, 
2802, 4698, 5302, u, f. f. unb ^iet ift 2198=2500—302. ©iblid^ 

6. 2fllen ungetaben quabtat{fcl()en ©nbungen, beten jwei (gnbjiflem 
t)on 25 t)etfcbieben jtnb, geböten t)iet Oiei^en t)on Saufen an, bie na^ 
bet Diffetenj 5000 aufjleigen,. wobei bie 3Cnfang8gtiebet bet beiden etften 
{Reihen Jene bet beiben anbeten ju 5000 etgSnjen. 3- 85. ®ie Säulen, 
ml6)t bie quabtatifcl()e ©nbung 1209 bejtfeen, ftnb 203, 1453, 3547, 
4797 , 5203 , 6453 , 8547 , 9797 , 10203 u. f. f. unb biet iji 
3547=5000—1453 , 4797=5000—203 t)Ott biefen t)iet «nfangSgüe^ 
betn au§, fd^teiten atte fibtigen Säulen naöf bet 2)ifpetenj 5000 fott. 

S)ie 10. ^ulfStafel enthalt bie einzelnen quabtatifd^n (Sifbungen 
jugebßtigen etften jwei 3Cnfang6gliebet jenet atitl^metifd^n Steigen, toelc^ 
ba^et in einem t)otfommenben %aüt o^ne 2Cnjlanb gebilbet unb fo n>eit 
fottgefefet wetben f onnen, alS man will. ^ 

§*26. 

SEBenn eine »ietjifftige quabtatifdj^e @nbung mit ben 4 ßnbjiffetn 
einet gegebenen 3abl N imä) 2(bbition obet imd) @ubttaftion üetbunben, 
wiebet eine üietjifftige quabtatifd&e @nbung liefett , fo l&eif t jene eine 
fongtuente @nbung bet 3a^l N, unb jwat eine abbitit) obet eine 
fttbttaftit) fongtuente gnbung, je nad^bem bie quabtatifd^ ©ibung 
ju ben 4 ©nbjijfietn bet Sol^l N abbitt, obet abet t)on benfelben abge^ 
jogen witb. 3* 85* Süt bie 3abl N=8514341 ftnb bie quobtotifdSyen 
enbungen 0100, 0900, 2100, 2500 u. f. f. fetnet 0884, 1284, 1684, 
2884 u. f. f. abbitit) föngtuent , weil biefe 3ablen ju ben 4 ©ibjtffern 
bet 3a^l N abbitt wiebet quabtatifc^e ©nbungen geben: e§ ijl nSrnfid^ 
4341+0100=4441 , 4341+0884=5225 u. f. f. Dagegen finb bie 
quobtatifd^eu 'enbungen 0100, 0225, 0241, 0116 u. f. f. fi*it<Ä- 



«fü fongtirntte (Snbungen tiefet Sa^/ tvett 431^1 — 0100 = 4341, 
4SS1— .0845=4116/ 4341—0241=4100, 4341^116=4285, »tet>et 
<|tt<^at{ficl^ (Snbtmgen ftnb. 

§. 27. 

!97an Begreift Ui6)tf baß bte 2Cn)a^I quabtatifd^^et Snbungen, mUft 
mit t)en 4 enbjiffetn einet 20 fongnient jtnb , öon bet ^otm biefet 
©nbäiffern a^&n^u gnbiget eine 3a^l N mit ben äiffetn 3 ober T, fo 
iji bie Änjö^I i^ret abbitiö fongtuenten ©nbungen gleid^ 125 : jte bitten 
atitbmetifd^ (Reiben, beten fonjiante Diffetenj 80 ijl, unb beten Anfang«^ 
gliebet bie 5* .^ülfStafel liefett* Um biefe aufjufinben ge^t man mit 
ben 2 ^bjifetn bet 3<^( bie a l[)eipen foQen, in bie etjle Bpalit bet 
Safel unb mit ben 2 fblgenben ^Sl^eten Siffetn b bet 3a^I in bie bamit 
bejeid^neten jmei ®paUn, \t na4)bem bie Sotm t)on b gleich) 2n, 2n+l, 
obet 4ii, 4n4-l, 4n+2, 4n+3 ift, unb fd[)teibt bie baneben fte^nbe Sn* 
bung ]()etauS. 3. äB. bie 3a^l beten 4 enbjiffetn 8947 jtnb, bejtfet bie 
abbittt)' fongtuenten @nbungen 

0049, 0129, 0209, 0289, 0869, 0449, 0529 u. f. f. 

enbiget abet eine 3at)l auf 1 obet 9, fo liefett bie \g)filf8tafel 6. 
eine ©tuy^e t)on 11 abbitio fongtuenten Snbungen, unb bie Safe! 7 
bie anbete ©ru^^e bettei @nbungen, bie man fo ftnbet: ÜRit ben jtpei 
' ©nbiiffetn a bet 2oi)l N gebe man in bie etjle ©palte bet SEafel 6, unb 
naö) bet gotm bet jwei \)ii)tttn ©teilen b biefet 3a^l in bet jweiten 
®paUt, f^^teibe man ani bet lefeten ©palte bet Safel bie t)etlangten 11 
fongtuenten @nbungen (letauS. 3. 93. ffir bie Snbung 6249 einet 3<^^1 
N ftnbet man fo bie erfte ©tuppe \>on 11 fongtuenten Snbungen 

0000, 0400, 1600, 2400, 8600, 4400, 6600, 6400, 7600, 8400, 9600 

Sie 7. aiafel, mld)i bie jweite ®mppt abbitiö fongtuentet @nbun? 
gen füt auf 1 obet 9 enbigenbe 3al&len liefett, jetfattt in 8 2C6t^eilungen, 
bte mit ben t6mifd()en 3iffetn 1, II, 111 bi« Ylll untetfcl()ieben pnb» ^ie- 
bei bebeutet a wie öot^in bie jwei ©nbjiffetn bet 3abl N, b i^te jwei 
bS^eten ©teilen, fetnet p bie 2 ©nbjiffetn bet gefüllten fongtuenten Sn^ 
bungen, welcl()e allen 3a^ten in betfel^en 2Cbt^eilung gemeinfd^aftlidl^ ange^ 
l)6ten. ^an fud()e juöStbetft biejenige Ttbt^eilung bet JEafel auf, »obet 
gegebene SBettb üon a aK %\x^6)tifi etfdS)eint, unb bemetife ben jugel{)55 
tigenfiettb ^^^ P* ^etauf gebe man mit bem SBettl^e t)on b in bet ba^ 
mit beieicl()neten ©palte fo weit betab, bi« man auf bie batuntet begti^ 
fene 3i^l fottumt, in b^lbett ^otf^moien 3eite fbel^n fofim b(e 2 ^3.- 



l^eten etOm htx 11 fongtuenten ^ntimgen. Xttf bfefe Seife etgfti 
^ ffit bie enbung 6249 cmi ber 2Cbt^ei(ung Yi. 2>a ^tet a=49, 
bz=02, p=76 gefunben tpitb, bie jtDeite ®nt))|)f obbidt fongtuentet 
Snbungen 

0976, 1776, 2976, 8776, 4976, 5776, 6976, 7776, 8976, 9876, 9776. 

9hit 6ei ber Äuffuc^ung ber fongtuenten ©ibungen mi bet IV. 
3£btl^e«ung iji tJotlSuftg bet gegebene SBett^ t)on b, falB et eine ungetobe 
3a^( ijl; um 50 ju toetgtSf etn, betoot man bie @nbungen felbjl beftimmt. 
3. »♦ pit bie enbttng 5189, iji a=89; b=51+50=01, p=61, unb 
bie juge^Stigen fongtuenten Snbungen ^nb 

0961, J761, 2961, 3761, 4961, 5761, 6961, 7361, 7761, 8961, 9761, 

bei getaben SBett^en t)on b ^t \tiod) biefe S3etgt6f etung )tt umei^foibem 

§. 28. 

SttfSSefiimmung fubttaftit) fongtuentet ©nbungen einet Baffi Wem 
bie 8. unb 9. Safel: bie etjiete bejiel&t fxö) auf bie mit 3 ober 7, bie 
anbete auf bie mit Tobet 9 enbigenben äa^len bon bet Sotm 4ii+l. 
®e^t maa mit ben 2 @nb}iffetn a bet 3a^I in bie 8. Safel , fo ttifft 
man bafetbjl, je nad^bem b t)on bet gotm 4n, 4n+l, 4n4-2 obet 4ii+8 
ifi/ in bet bamit bezeichneten »ettifalen. ®|>alte jwei t)ietjifftige 3<t^Iett 
an, xoüd)t* di XnfangSgliebet jweiet atit^metif^^n Steige ju bettacliten 
jtnb, beten fonjiante ©iffetenj 80 ifi, unb bie man, fo weit ali nSt^ig 
ifi, niebetf4)teiben fann: bie ©liebet biefet )wei Steigen, beten Zn^a^ auf 
250 fieigt , finb abet bie gefudl^ten fubttaftit) fongtuenten .@nbungen bet 
2a\)l 3. 93. %&% bie ßnbung 3057 bet 3al^l N Itefett bie 2:afel bie 
Säulen 0001, unb 0016; e§ ftnb \onai) bie 3al&Ien 

0001, 0081, 0161, 0241, 0321, . . . ferner 0016, 0096, 0176, 0256 . . . 

fttbttitftit) fongtuente @nbungen bet 3a^I M. 

2>ie 9. Zafü, beten (Sintid^^tung mit bet fd^on §. 27 etftStten 6. 
Safel fibeteinftimmt, (iefett ju iebet 3a^I t)on bet ^tm 4ii+l {toei 
®ttxpptn \>on 11 fubttaftit) fongtuenten (Snbungen. 3* 93. füt eine mit 
4789 enbigenbe 3a^f/ (lat man a=89; b=47 obet t)on bet gotm 2ii+l, 
fonadf) ifi bie etfie ®tu:pf>e 

0100, 0900, 2100, 2500, 2900, 4100, 4900, )5100, 6900; 8100, 8900 

unb weil b and) in bet Sotm 4b+3 enthalten ifi , fo ttf^alt man iio(^ 
bie jif eite ®twi>pt 

0225, 0625, 1025, 2225, 8025, 4225, 5025, 6225, 7025, 8225, 9025 



— 4»* — 

ft>it jioei anbeten @m)>))en betlet Snbunden tt^tben ^ü^ oint baibwtdf, 
baff man ik eben en^altenen t)on ber gegebnen (Snbung abgießt, ti tft 
li5mK4> 4789—0100=4689, 4789—0900=3889/4789-2100=2689 
u. f. f. itnt) Atn fo iji 4789—0225=4564, 4789 ^0625=4164 U- f. f. 
SSenn alfo eine-äobl mit 1 obet 9 enbtget, fo bejt^t {te fiei^ 44 
fubtroftito fongtueme Snbungen. 

§* 29- 

@o oft alfo bei einer gegebenen ungeyaben 3abl N buf^ gan^e 
aBett|>e oon x unb y bet ®letd()ung N=x«+y* ©enfige gefd^^en fott/ 
)(o{tb man burcb ^luffucbung bet fongruenten @nbungen bet 3ab( N, unb 
ixoat für ba$ obete 3eicben ber ®leid(>ung , bet fubtmftit) fongtuenten 
unb ffir iai untere Seieben berfelben, ber abbitio fongruenten Snbungen, 
fofbrt andiene £luabratgablen au$f(b(ießen {9nnen, »elcbe biefe ®Ie{(bung 
m4)t etfüQen, unb a lajfen {tcb mit «^älfe einer Safe! ber £luabrat}ab(en, 
burdb eine bejiebungöweife Reine ^Cnjabl SSerfucbe, toelc^e barin bejleben, 
ba|l man bie i)i^mn ©teilen ber Äuabratjablen ju ben gleicbnamigen 
@te(Ien ber BabI abbirt, ober iene oon bie^n abjiebt, bie SBertbe t)on x 
unb y leicbt bejlimmen. !Kit ben fo gefitnbenen SEBertben ber SabUn x 
unb jf welcbe ber ©leicbung N=x«+y^ ©enfige teifteu; finb ober oucb bie 
gaftoren ber 3äbl N felbfl gegeben, fobalb and) nur jwei quabratif(|>e 
formen biefer 3abl ermittelt worben jtnb- @inb nSmlic^ erfilicb 

bie quabratifdS^n gormen ber 3abl unb a/b ibre unbefannten gaftoren, 
fo etboU man mä) §. 18 n . 4 

A=:pr — qs, B=p8+qr, C=:pr+q8, D=p8 — qr 
woraus it(b fofört ergibt 

A+C=2pr; C— A=2qs, B+D=2p8, B— D=2qr 
befeitiget man alfo in ben SBertben ^n k+C, B+D ben gemeinfcbafts 
lidben galtor 2p , fo ftnbet man r unb s , unb biemit ani bem SSBertbe 
t)on C— A aucb bie 3abl q ; b^burcb erbalt man a=p«+q% b=r»+8«* 
@inb aber ^toeitenS bie quabratifcben formen ber 3abl 
N=A«— B»=C«— D« 
unb a, b ibre }u beftimmenben gaftoren, fo erbalt man naä) §. 17 n. 3 
A=V«(a+b), BriVaCa— k)r fomit aii:A+B, b=A— B: imb eben fo 
bei brei gaftoren a, b, c einer 3abl N, ifi X=:^lj^(ah+c), B=V«(ab— c), 
C=Va(ac+b), D=;V«(ac— b)J »oraüS folgt A+B=ab; C+D=ac, 
C— D=:b, alfo (A+B) : (C— .D)=a, unb (C+D) : a=:c* 
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»e{f<){ele. «ef L N=lOO117=89H-SU«=rl09M-S4«» , fb 
fblgt A=39 ; B=314 ; C:=:199 ; 0=246 , mtt&itt i# A+C=2S^ 
C— A=160, B+D=560; unb 14 a» gelnefnfclKiftßdS^tf Äl^ilet t)on 
A+C; B+D glet* 2p, ba^et ijl p=7, q=2/ri=17, b=40, ^Igli<^ 
a=7«4:2»:=53, b=l7»+40»=I889, enbli* 100117=53.1889. 

@et U. Nz=:210781=1135«— 1038«=2015«— 1962«, fo ^at man 
A=1135, B=1038, 0=2015, D=1962 
A+B=2173, A— B=97, C— D=53; unb 2173:53=41; fomU 
210781=41.53.97* 

§* 30. 

%M {ommt }una# batauf an, bie t>etfd()iebenen quobtatifcl^en ^u 
mett einer t)orgeIegten Bal^l N auf einem fid^eten unb Vinut %^n biS^ 
befannten SRet^oben, bem (är^efien SEBege ju beftimmen» 3ut>5tber{t be:: 
merfe man, baf eine äal^l loon bet %otxa '4n+3, ober au<i^ eine So^l 
iwov i^on bef Sotm 4ii+l, fobalb il^t S^^ftoren toon ber %otxa 4n+3 
iu^b^xem xot\äitt ttmftanb ft4^ in toorbinein unm$glid() beurtl^eilen (aft, 
auf feine SBeife aß @umme jweiet £Xuabrate batgeßeSt werben {önne 
(§* 18} ; fomit \6)t\xii e$ rat^Ii^ier bie Sted^^nung mit ber tKuffu^mng ber 
()ttat^atif(|)en formen }u beginnen, weld^e bie gegebene 3abl N a(§ Untere 
f4)ieb i^eier £luabrat}ablen liefern. 3u biefem @nbe beflimme man nad^ 
§. 27 bie mit ben 4 (Snbjiffern biefer äabt abbitit) fongruenten @nbungen, 
fud(^e au§ ber !£afe( 10. bie }u. ieber berfelben jugebSrigen äableU/ fcbtoge 
fobann in ber Safel bie iCluabrate biefer 3al()len nad&, unb abbire mit 
»^inweglaffung ibrer gnbjiffern/ bie o^ne^in ben enbjiffem ber 3abl N 
fongruent pnb, bie aSorjiffern biefer Öuabrate ju ben gteid[>namigett »qr:« 
iiffem beräobl N: fobalb bie Summe biefer jwei Soblen mit ber Uta 
gruenten @)tbung ber Sal^l t^erbunben eine £luabratjal()l liefert, fo ifl jene 
ber aSertb t)on y*, biefe ber jugebSrige SSJertb t)on x^ »eWJK bie GHeid^wg 
N=x«— y« rid^ig mad^n* 

§. 31. . 

iBetoor wir biefeS ^8d{>ft einfad&e IBerfa^ren, \>\xt^ !8eif|)iele erlSutem, 
wollen wfr nod{> ein |)aar Semerfungeh t)orau5fdf)i(fen, weld^ eine 2(bs 
ffirjung ber fbnft fiberauS (eichten {Red^nung jum 3wedPe b<tben. (Srfl^ 
Ixij ift eSnid^t notl()wenbig, alle qßa'bratifd()en formen biefer ?Ctt; beren 
bie t)ot;ge(egte 3abl f5bfg ijl, auf jufud()en , toielmebr genfi^t e« ft^on 
in ben meiften fJSflkn, wenn nur eine toon ber a priori Mfamtten 



Bfc=£»/3(»4-l)]^[V«(N— 1)]» ü€tfi*tebene %smk iufeefimbett »ftb, ba 
bmm We gaftoten x+y, ;c— y bet 3a^ N gegeben pnb; unb nut wenn 
bte 3all^I N eine ^m}a|I t{t, müfte man alle ben fotidtnenten Snbun* 
den biefet 3a()l juge^Stigen 3a()len untetfudf^en. 3 1» e i t e n $. Die SBobt«: 
fdbetttKdbleit, baß eine bet toetfd^tebenen fongtuenlcn (Snbungen, weUt^ 
bie «^filfStafeln 5, 6 unb 7» ^t bie @nbi^n bet 3a^I liefern, ben %i^ 
fttd^n SBettl^ t>0n y ent^Slt, ift wo^I fut alle gleich gtogr fo lange nid^t nodl^ 
neue Slelationen jvoifidt^n bet 3a^l N unb bem ilSit {ottef))enbitenben SBet^ 
ti^ wn y entbecft iMtben ; abet bie 9>täfung bet ^etfc^iebenen quabto:? 
tifd^tt (Snbmtgen, tvitb (na^^ §. 25) bei ungetoben (Snbungen, beten %x^t\ 
®nb$iffiem tM>n 25 untetfd()teben ftnb, ba bie WfMXi in bet S^afel 10. l^u 
tef^onbitenben 3a^len nad^ einet gtSfeten S)if{eteni aufzeigen, W> )tt 
einet in bem f$o(genben ju bejtimmenbet ©tenje, fd^neUetobget^^an, als 
bei getaben @nbungen, unb bei biefen f^^n eilet als UK (Snbungen mit 
ben @ttbjiffetn 00 obet 25. 3fl nun N eine Sabl t)on bet gotm 4b+3/ 
fo muf (§. 17) y ungetab wetben, unb m^n witb bie 0ied()nung mit bet 
9tfifung bet fc^on befiimmten ungetaben quabtatifc^^n (gnbungen beginn 
nen, itnb faOS feine betfelben bet SCnfotbetung §. 30 enif))ti(l|^t, )u ben 
fibtigen ge]()en« Sfi i^ingegen N eine 3abl t^on* bet Sotm 4n4-l, ba bann 
y«eine getabe 3a^l witb, fo madi^ xmn mit jenen getaben (Snbungen ben 
Anfang, beten jwei ©nbjiffetn t)on 00 untetfd(^eben ftnb. ©tittenS* 
ttntet ben longtuenten Snbungen bet 3abl etfc^einen immet wxi) Ballen, 
x»t\A^ an {td^ beteitö t)oIl{ianbige£luabtatiablen ftnb: \>(k nun i^te^^ 
^ng f4)on butdl^ ein einjtgeS Xuffdt^lagen bet Safel entfd()ietfen witb , ob 
namlidl) bie SBot^iffetn bet 3abl N mit biefen £luabtatiablen t>etbunben, 
«Diebet tine £luabtatjabl geben, fo t>etbienen fo(d()e quabtatifd^e 6nbun$ 
gen loot ollen oxäntttn ben SSotjug, n)eil oft bet gefud^te 9Bett^ f&t y 
fogl^ ^^ etgibt. 

§ 32. 

©ie ®ten)e, VA }u weichet bie mutl^maflic^en SBettl^e toon y bet 
^fitng )u untei^ie|)en ftnb, tid()tet ftd^ nad^ bet @t5f e bet 3a^l N unb 
nad^ bet SCnja^l ibtet S^^^toten. SBenn biefe 3abl eine ^^ttm^abl ijt, 
Obet abet nut jwei S^^ftoten bejt^t , !ann man bie Untetfud()ung bei 
y=:2\/N; obet audf) bei y=3VK einteilen: fefet mm nSmlidf^ biefen 
aSSett^ toon y gleicb ßi fo folgt au8 bet ©leid^ung N=x«— /?«, im etjlen 
gaOe xiziVa/^Vörsa, unb eäift bannnol^e N=a»— /**=(a+/J)(«^/^)# 
ba^et »itb bet Heinete gaftot bet 3a^l N ben äBettb a— /?=/?(0.1180) 
obet etwa V»/? nicf^t ' fibetfieigen , im {loeiten Sade abet etl^yalt man 
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a^ß^^ßxOMi obet tma Vw/*} «»* «<« f«*et bfcfeti gaftot, inbem 
man bte 3a^( N but(i(^ ade 9tim)4Ien tmitt a—ß nritüd^ bfiribtrt XHe« 
fet gatt, wo bte gaf toten t)on N fe^t unglefc^ jinb, {jl für unfete aUe^ 
t^obe bet ungünjKgjle ; allein audl^ bei anbeten 5Ret^oben fmbet biefet 
Uebeljtanb gleicl()faa§ ®taU: 4>ofrat^ ®auf fagt in feinem SBerfe Dis- 
qaisitiones arithmeticae @eite 577, ^^Anleqnam methodi seqnentes in 
nsiim Tocentiir, semper ntilissimam est, diyisionem mioieri cnjnsqiie 
propositi per aliquot nameros primos minimos tentare , ne poeniteat, 
talem nnmenini, qnaudo divisor est, per methodo3 subtiles ac airtifi- 
ciosas ernisse/^ S)af ()iebei bie in meinem «^nbbuc^e matbematifc^ 
Zafeln, ©rclg 1824 t>on mit iuetji Mannt gema(i(^ten SUm^/tiü^tn bet 
a^abatfeit butc^ bte Z<Aiitn 7, 13, 17; 19, 37, 41, 73, 101, 137, 239, 
271 mit SBottl^eil angewenbet wetben fSnnen, btaucbt nid^t etfi etinnett 
}u wetben. 3n iebem anbeten Saue, ftnbet man ben Sktt^ t>on j befto 
e^et, ie Reinet bet Untetfdf^ieb bet gaftoten einet 3a.^l ijf. 

§. 33. 

fl5ei btei gaftoten a>b>c einet Sal&l N tjl füt biefe SWetl^obe bet 
Uttfifinftiölie gatt, wenn na^e a=b, unb ab t)iel gtSfet ijl aß c. X>a 
mä) §♦ 17 bie SBettl^e t)on y bei btei gaf toten bejie^ungSweife ab— ^ 
b —a.unb ac— biinb; fo fallen fte, wenn a m^t b ift mit a*— c unb 
a(c— a) jufammen, unb beibe jtnb gewtf Reinet aß «*, wenn Y^N=a 
gefegt wttbt^bie ©tenje, bi$ ju weichet bei btei gaftoten einet 3a^( N 
bie Stec^nung }u ffi^ten ijl, »5te fomit \?^N« : boc^ »itb man in iebem 
anbeten %aüt weit ftfil^et jum 3iele lommen, namentli^^ wenn bet tim 
gaftot t)om ^obufte bet beiben anbeten wenig t)etfd()ieben ift, weil bann 
bet SSSett^ toon j fc^on in ben Reinften da^Ien angettoffen witb, weblie 
ben fongtuenten Snbungen bet $ai)l N angel^Sten. 4^at tint 3a^ 4 
gaftoten fo ift bie ©tenje bet 9ted()nung biefelbe wie bei jwei %oii 
toten (§. 32), unb nut bei einet gtSfeten ungetaben Tinia^ bet %ci* 
toten einet 3alf>l N, fteigt biefe ©tenje übet ^W, wofetn man alle 
SSBett^e toon y, mli^ ben oetfdj^iebenen quabtatifdf^en gotmen bet3a^lN 
}i^mmen, ju beftimmen SSSidenS ift, ml6)ti (naö) §. 31) sut 2(ufi5fung 
bet ^tufgabe getabe nici()t etfbtbett witb* 

§. 34. 

Sßti\pitU. 
l @ei N= 1816201, fo et^Slt man bie mit 6201 abbitit> fongtuenten 
(Snbungen 
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0000, 0400<^, 1600«, 8400, ^eOO^ 4400/ 5600, 6400«, 7600, 8400. 9600 
1024<^, 1824, 3024, 8824, 6024, 6824, 7024, 7824, 9024, 9424, 9824 

t>e¥fu(l^t man t^ktunut ixt mit einem @teni bezeichneten £luabtat}a^(en, 
fo erhalt man Summen, beten gemetnfci^aftlic|)e 2CnfangSiiffeni 181, unb 
beten (Snbiiffetn naöf ber iDtbnung 

0400+6201=6601, 1600+6201=7801, 8600+6201=9801*, 1024+6201=7225 

^tä>, tttttet benen 1819801=:(1J149)* eine auabtatjal^l ift, man t^ai 
\onad) y=V^3600=60, x= 1 34^9, olfo x+y= 1409, x-.y=1289, 
bolzet N= 1816261=1 289.1409* 

IL @ei N=2237791, t)on biefet Ba^ fagt ©ulet in bem SBetfe: 
Koyi Commentarii Acad. scient. Petrop* Tomo IX pag. 17. ^^Ita si 
qiiis quaerat, utrmn hie nomenis 2237791 primas sit, nee ne ? divisio- 
nem per omnes numeros primos nsque ad 1496 (entare cogitor, hoeqae. 
labore maxime (aedioso sascepto (andern diyisionem per 1481 snccedere 
depreliendet/^ 

3Die mit 7791 abbitit) fongtuenten ©nbuttgen ftnb : 

0225*, 0625* 1025, 2225, 8025*, 4225*, 5025, 6225, 7025, 8225, 9025* 
0609, 1809, 2209* 2609, 8809, 4609, 5809, 6609, 7809, 8609, 9809 

nun ift 2317791+0225=2238016=:(1496)% fomit y=V^225=15, 
x=1496, unb x4-y=::1511, x— y=l481 bie flefudf)ten Safteten biefer 

m* 0ei N=:909191 eine 20)1, beten «feilet gtanj^Staf t)on 
®dfa^ioi\6) in ben 2Cb()anbIunsen bet b^^m. @ef. bet SBifT. auf baS 
Sa^r 1786 Seite 156 n. b. f. untetfi^t ^at. S)iefet gefd^^idte SRat^« 
matif et btingt bie 3af)l auf bie gotm 5Nx»+l=;y*, unb beted^net batnodf^ 
X in 59, y in 62 äiffetn fo: 

x=d7074 886179 886725 828048 728088 160784 804518 684289 660768 498655 

y=79 048274 170565 178862 984965 626849 290055 118667 858724 588879 
760864 

flietauf witb jwifdl^n y+1 unb 5N bet gtSpte gemeinfdi^a^ticl^e ZIftÜtt 
1315=5.263 gefud^t unb l^ietbutc^ etgibt ff^ 263 ali Sa!tot bet 3a^( 
909191 , weldf^ ba^et wegen bet $etf6nlidE)fett be$ SU^mti unb bem 
fibetoud weitläufigen SBege, auf bem ba$ 3ie( ettei(i()t wutbe, ^iftotifc^ 
metfwfitbig ift. 9lad^ bem §. 30 gegebenen ^etfal^en ftnbet man bie 
feilet biefet 3a^l fo : bie mit 9191 Abbitit) Eongtuenten Snbüngen finb 

0025* 1225*, 2025*, 8225, 4025, 5225, 6625*, 6025, 7225*, 8025, 9225- 
0409, 0809, 1209, 2409, 8209, 4409, 52{)9, 6409, 7209, 8409, 9209 

ba bie mit einem '@tetn beieid()neten £luabtat)al^Ien ju bet Ba^ N abi 
^ bitt, feine fluabtatio^I jut ®ummt geben, fo tinnm wir mit ben fon< 
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gtuemen €nbttii^n bee )t9dten 9tWfipt ik 9tt0fmx% bt^imen. %m 
ergeben ^xä) bie Sablen^ weldl^e bet quabfotifc^en (Snbung 0409 ^uge^ihren, 
347, 1597, 3403, 4653, {()te t)oajiSnbtgen £luabrate l^aben ju SSot« 
jtffetn 12; 255, 1158, 2165, unb bie ßnbjtffetH 0409 gememfc^aftßct^: 
abbtrt mm biefe Bohlen nad(^ einonbet ^u 90, fo ftnbet man 12+90=2102. 
255+90=345*, 1158+90=1248, 2165+90=2255, unb bie (Snb^ 
f^^tn, wel^ biefen Summen gemeit\f(l(|afai(l(^ angelten , {tnb 9600 : 
aber bie Sa^I 3459600=(1860)* iji triebet eine £luab¥at}al^i fonad^ 1^ 
man x=1860, y=1597, unb x+y=3457, x— y=263 fittb We fle^ 
fixten gaftoten bet 3a^l 909191. 

IV. @et N=5157250547 : bie mit ben feibjifieni 0547 obbiriö 
fottötuemen «nbungen jtnb: 0049*, 0129, 0209, 0289*, 0869 u. f. f. 
abbitt man bie @nbung 0049 ju ber ga^l N, fo folgt 

5157250547-H)049=51572596=(71814)«. 
bemnac^ ijl x=71814, y=7, unb x+y=71821, x— y=71807 fmb 
bie Safteten bet gegebenen 3a^L 

§. 35. 

aßie abet bie untet ben fongtuenten Snbungen einet Bd^l DotfouM 
menben £luabtatial^Ien bet S3ebingung nic^t ©eniige leiften, baf fEe mh 
bet 3<^l N jut Summe eine £iuabtat)abl geben, fo mx$ bie Dtfifung 
auf fSmmtlit^ äafftm au^gebebnt loetben, weld^e ben fongtuenten 6n« 
bungen in bet Safel 10 angel^5ten. Um bie Sted^^nung pi t>eteinfa(|iett, 
fdMbe man 1. bie gefunbenen fongtuenten Snbungen untet einai^, 
unb baneben in einet jweiten ®paUt bie i^nen iugel()9tigen Sovilen HS 
}u eteet ®tenje, »el*e 2V^N, 3\/n, 4 VN fein mag, fai^ 2. We JBot^ 
}iffimt i^ £luabtate tn bet Safel unb f4iteibe biefe$ben in einet btttien 
Qpcütf aß SBett^e toon y«, fobann abbite 3. bie fongtuenten enbtmgen 
)u ben 4 6nb}ijfimi bet So^I, fo et^alt man bie @nt«ifpmt bet SSktt^ 
oon X*, bie man in bie le^te Qpoitt «inttSgt unb 4. abbite bie S9ot^ 
}|ffetn bet äai^I N ju ben S}ot)iffetn t)on y®, mb fdJH^ibe bie Summen 
in einet t>iettfn Spalte« So^in bet .@nbung oon x* ((e|te St>alte} bie 
%nfang<tiff0t oon 9 in i^bei^t, {tnb bie SSotjifetn bet 2aU N um 
1 }u tset^cfifetn, bomft We »otjifetn im ^uSbtutfe N+y«=x« ben ti(^ 
tigen IBBert^ erl^oUen. £a bei ben auf 3 obet 7 enbigenben Saufen ik 
fongtuenten Snbungen nftd(^ 6et ^Mffetenj 80 auffteigen , fo n^itb man 
bk i^en fotte^onbitenben (Snbungen oon x^ fofbtt btlben Kmten, »enn 
mü^ bie jmtft befummle Snbimg ftu^ntoeife \xm 80 tievgtdfett. 



«etfi)iele. 

Ges N^3S9^d31^ mt^t ^al^I ^frat^ ®aufi in bem fc^on onge^ 
f&^tteit Sfde Seite 581 getoa^ f)ai ; fo ergeben ftd^ bte mit 7331 hn^ 
^tuf ttten Snbungen 

0769; i5^9, ^769, 8569; 4769, 5169, 5569, 6769; 7569; 8769, 9569 

unb i1)tt Summen mft ber 3öW 7331 

8100; 8900; 0100, 0900, 2100, 2500; 2900, 4100, 4900 6100, 6900 



jtong. 


3iifl>>öH9C «Berthe »on 


CSnb» 


enlvg. 


y 


y' 


x^ 


ton x* 


. 076« 


1863 1887 9118 


347 356 969 


446 455 1068 


8100 


1569 


1087 2337 2663 


118 546 709 


217 645 808 


8900 


2769 


113 1137 3863* 


1 129 1492« 


101 229 1592« 


0100 


3I^«9 


387 913 4087 


11 83 1670 


111 188 1710 


0900 


4769 


863 2113 2887 


74 446 833 


174 546 933 


2100 


5169 


1263 2487 2513 


159 618 631 


259 718 731 


2500 


d56d 


1«63 2087 2917 


276 435 85^ 


376 535 950 


2900 


6769 


887 2137 2863 


78 456 819 


178 556 919 


4100 


7569 


87 1337 3663 


178 1341 


100 278 1441 


4900 


S7fi9 


137 1113 8887 


1 123 1510 


101 223 1610 


WOO 


, 956^ 


, 663 1913 3.087 


43 365 952 


143 465 1052 


6900 



ma\\ f)ai alfb 15920100= (3990)% fblflli* x=3990 , y=3883 , unh 
x-hy=i7853, x— y=127 finb bie gefuc^ten goftoren* 

I|. ©ei N=:5 1039487^ fo fle^t bie gonje 9te4>nu»3 fo, mm man 
nut bie einet fongtuenten @nbung juge^renben ((einften B^Urt, M 
Staumeg megen, n^eglSpt: 



Äong. 
ttnbg. 


«Nrt^e »Ott y 


«otiijfem »Oll y« 


^tjiffettt iK)n »' 


fe'nbg. 
Donx* 


0049 


1257 3743 4^93 5007 


158 1401 2493 2501' 


5261 6504 7596 7610 


9536 


0129 


2377 2623 3873 6127 


565 688 1500 3754 


5668 5791 6603 8857 


9616 


0209 


2047 2953 3297 6703 


419 872 1087 4493 


5522 5975 6190 9596 


9696 


0289 


1233 3767 4983 5017 


152 1419 2483 2517 


5255 6522 7586 7620 


9776 


0369 


2287 2713 3537 6463 


523 736 1251 4177 


5626 5839 6354 9280 


9856 


0449 


1893 8607 4857 5143 


194 1301 2359 2644 


5297 6404 7462 7748 


9936 


0529 


1277 3723 4973 5027 


163 1386 2473 2527 


5267 6490 7577 7631 


0016 


0609 


1353 3647 4897 5103 


183 1330 2398 2604 


5287 6484 7502 7708 


0096 


0689 


633 4367 4388 5617 


40 1907 1921 3155 


5144 7011 7025 8259 


0176 


0769 


1887 3113 3137 6863 


356 969 984 4710 


5460 6078 6088 9814 


0256 


0849 


2207 2793 3457 6543 


487 780 1195 4281 


5591 5884 6299 9885 


0336 


0929 


2423 2577 3673 6327 


587 664 1849 4003 


5691 5768 6453 9I0T 


041« 


1009 


1497 3503 4753 5;847« 


224 1227 2259 2753« 


5828 6831 7368 7857« 


0496 



t$ tfl «Ifo x'=78570496=(88e4)», olfo y=6U7, tttrti x-i-y=2l4111, 
j— y=3617 bie gefu^un gaftoten b« 3a^l: b« ob« Ulll=108.137, 
fo folgt 51039487=103.187.3617. 

30 



®anj eben fo t)etf%t man, wenn jjtm SSe^ufe bet Setlegimg etnet 
3^1^ in tl^ %ahmtn, biefe 3a^( att @umme iwtkt tluabtat^len b^tt? 
geftedt wirb, inbem man ju t()ren loiet Snbjtf ern nun fubttafttt> fon» 
gtuente Snbungen auffud^t: nur batf bie gegebene 3a^I ober abet 
einer ibm Ä^etler bie gorm 4n+3 n\(i)i bepfeen. 

Ste ®ren)e, iii ju mld)tt bie ben fongtuenten Snbungen ber Saffl 
N jugel^örigen 3alf)ten ju unterfudf^en fommen , ftnb biet t)iel enget ge^ 
ft^dt, ali bei beti abbttit) fongruenten tSnbungen : benn man \fat in in 
©leicbung N=x«+y», fcbon x=y für y=\/V«N* 2(u(b iji erpdbtß*/ b«? 
man in biefer ©leid^ung x mit y »ertaufdj^en fann, obne pe ju flSren, 
xoüä)t^ barauf binau$(auft, baf mein in ben t)iet ®t\xp)i>m fongruenter 
Snbungen, rotid)t Sabten, bie auf 1 ober 9 enbigen, jufommen, fi>fort 
nur jmei ®xupptn berfelben, beren tint mit u ng e r ab enoon ber 3abl 
25 i^rfcbiebenen Snbungen behaftet ift, }u unterfu(ben b<^t, um ade 
quabratifcben formen, beren eine 3^^! fSbig i% jiv erbalten* £)af man 
bei bet ©ubtraftion ber SSprjiffer oon y* t)on ben gleichnamigen SSot« 
{iffern ber 3abl N, biefe klüteren um t ju t)erminbern t)abt , totnn bie 
^etö abnebmenben ]Cnfang$iifern in bet Snbung oon x^ )9on }u 9 
obet 8 aufileigen/ ift an ^ä) tlax. 

SBeifpiele. 

h ©ei N=:W639807, burcb'bie ©itrffton mit 7 ergibt ficb ^gleicb 
70639807=7.10091401, unb man b^t btoS bielefttere 3abl in %ah 
toren }u jerlegen: bie mit 1401 fubtraftit) fongruenten ©ibungen, beren 
Snbjif^n t(H>n 00 unb 25 i^fid^ben jtnb, ftnbet mm 

1001 1401 1801 3001 d^Ol 5001 5tol 7001 7801 9001 9801 
0179 1376 2176 3376 il76 5376 5776 6176 7876 8176 9876 

ba V^V2N=V'V2(10091401)=2246 ijl, fo Wirb man bei ben biefen 
enbungen jugebSrigen Sabten nur biejenigen ^)rüfen, wtlöft biefe (Srenje 
nicbt fiberfteigen, bie$ gibt folgenbe Siecbnungs 
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^nc^ ^, ba 85a64Ö0=(292O)* gefkmbeii wiytbctv He B^i 
lOÖOliOltrlzSl'+auso*, unb weö Wefe 3a^l nur einmal aB ©umme 
iptMiet Öiiab»«tjalf)len etfd[^{m, fo ift fte (§♦ 18> eine ^timjftH- *) 

II. ®ei N=5 187829^ bie fubttafttt) fongruenten ©nbungen jinb ^ict 

0100, 0900; 2100, 2500, 2900, 4100, 4900, 6100, 6900, 8100, 8900 

nhitmt man i^re ©rgan jungen ju ben ©ibsiffern 7829 ber Ba^, unb 
^ft blo« iene Sablen, welc^^e Reiner flnb a» WaN^ieiO; fo ttlßU 
man frlgenbe Äedf^nung: 
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ba nun 2856100=(1690)*; unb S802500=(1950)» ; fo l^t man jwei 
aSBettl^e oon x, namlid^ x=1690 unb x=i950 , für welche y=1527, 
unb y=1177 ifi; man erhält ^omi) bie jwei quabtatifd^en Sovmen betSal^I 

5187829=1690»+1527»=1950»+1177» 

n>otau$ ^6) na^ §. 29 bie Saftoten 1901 unb 2729 ergeben, ober eö ift 

5187829=11901.2729. 



§. 37. 

fiSetrad^tet man bie SRetbobe, beren UmrifTe ^ier gegeben würben 
mit 2Cufmerffamfeit; fo jeigt jtc^ bei i^rer «erglei4>ung mit beij t)on ® auf 
unb 8egenbre erfunbenen, baß pe , fo »ie pe ieftt fd&on i% toiel 
fc^^neder jur S3epimmung ber Saftoren f&i^tti , ali iene : aber pe ip 
tio^ einer SSereinfadl^ung fa^ig, fobalb man unter ben berfc^iebenen 
3ablen M mut^maplic^en S&ntf)tn t>on x unb j, biejenigen »irb an^ 
geben fSnnen, ml^ i^ren wirflicl^n Sittti)tn na^er pe^en, xooiu eine 



*) t)ie3a^( 10091401 ifl Me grff te 9)runaa^l, »elc^e auf eine btcette «Beife bid« 
l^er betlimmt würbe. 6ie^e Eisai snr la theorie des nombres. Par A. M. 
Legendre de ed. Parit, »o tit ni^t leichte Stec^nung 8 Ouarifdten 
einnimmt* 

30» 



miut au§8effil^tte ^kiftt bei «W^uttjcn N=xMtjf^f }b=;«jc^dry*# 

eine S^nlidt^ SEBetft Ü^n ftd^ oml) bte ^u<H!}d(^ien anumben, um 
eine gege(>ene 3a(K in i(^e Safteten }u jenlegen; inbem man bie tu? 
btfd(^ fongtuenten . (Snbungen bec (Snbitfem einet $Qfyl in eine Safel 
fcnnsu ttnb but((^ eine jn^eite Safel bie äaffkn angibt*, welche einet 
gegebenen fubifd^n @nbung onge^Sten. Miin bte biefet ©dMf^ g^ 
flecften ©tenjen erlauben e$ nicbt, biefen ®egen{lanb, fo wie aaäf mam 
d^ Xiw enbMn gin ^ Sofil bi« iSmobyatt unb Au^ifjo^ ^ 03. auf 
bie 2CufI5fung ber numetifc^en ®teidf>ungen mittelfl bet ©raffc'fcl^n 
SXit^e, unb butd^ bie itatban'fdtK Sotmel no^ weitet )u t)erfi9l^(»t. 



t)erbe)]Vrun0en* 



eeite 427 ßeile 6 t)on unten flott /9 unb B (ie9 /S. 
^ 438 3dle lÄ flatt «* Itcö «». 

— 440 im $. 18 iibcraa jlatt a», h^, c', d' ju lefen a, b, c, d. 
~ 445 f «8 flatt bx» lice by». 
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